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In der Zeit vom 29. August bis zum 2. September 1949 tagte in
Tunsbruck der ,II. Osterreichische MathematikerkongreB”. Obzwar
wissenschaftliche Kongresse immer wund iiberall dem gleichen Zweck
dienen, gewann dieser Kongref — zumindest- fiir die Osterreichischen
Mathematiker — eine ganz besondere Bedeutung. Als erste Ver-
anstalbung der ,,Osterreichischen Mathematischen Gesellschaft’” mit
auslindischer Beteiligung fand sie unter den europiischen Mathe-
matikern ein Interesse, das alle Erwartungen weit iibertroffen hat:
71 Mathematiker aus 12 Staaten, vielfach begleitet von ihren FEhe-
frauen, waren der Binladung der Osterreichischen Kollegen gefolgt,
um gemeinsam mit ihnen einige Tage hindurch einen internationalen
(edankenaustausch zu pflegen. Die KongreBgesellschaft, die rund
150 Teilnehmer umfaBte, gab der Stadt Innsbruck durch einige Tage
oin besonderes Geprige und versinnlichte die zumindest auf dem
geistigen Gebiete tatsichlich bestehende Einheit Europas.

Wahre Wissenschaft ist internationales Kulturgut und muB daher
wuch international gepflegt werden. Dies gilt in ganz besonderem
MafBe von der Mathematik, deren Erkenntnisse absolute Geltung be-
sitzon und daher keiner Beeinflussung durch politische Leidenschaften
oder Vorurteile irgendwelcher Art unterliegen. Die Geschichte der
Mathomatik ist die Kulturgeschichte der Welt; dies wurde neuerdings
tlurch. die insgesamt 74 Vortrige dokumentiert, die am KongreB in
deutschor, englischer, franzésischer und italienischer Sprache gehalten
warden.

Der (edanke, den ,,II. Osterreichischen MathematikerkongreB” in
Inusbruck zu einer Manifestation der internationalen Zusammenarbeit

n, die ich als Teilnehmer einer osterreichischen Delegation
. Kongrefl der Unione Matematica Italiana” in Pisa im Herbst
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des Jahres 1948 empfangen hatte. Ich war damals tief beeindruckt
durch die iiberaus herzliche Aufnahme, die die Gsterreichische Delegation
bei ihrem ersten Auftreten im Auslande im Kreise der italienischen
Kollegen und der in Pisa anwesenden Mathematiker aus den anderen
Lindern gefunden hatte. Aus der Erkenntnis heraus, daf die italie-
nischen Mathematiker in ,,Pisa 19487 die Grundlagen fiir eine Ent-
wicklung geschaffen hatten, die in der Folge zu einer fruchtbringenden
Zusammenarbeit der Nationen fiihren konnte, ergab sich fiir uns oster-
reichische Mathematiker die Verpflichtung, ,Innsbruck 1949 zu
einer zweiten Etappe dieser Entwicklung zu gestalten und damit auch
unsere uneingeschrinkte Bereitwilligkeit zur Forderung. dieser Idee
zu dokumentieren. . -

Damit der Kongref diesen Zweck erfiillen konnte, war es notwendig,
den Teilnehmern neben der wissenschaftlichen KongreBarbeit auch
Zeit und Gelegenheit zu einer persénlichen Fihlungnahme zu bieten.
Wihrend die KongreBeroffnung in der Universitit, das daran an-
schlieBende Essen im Hotel Maria Theresia und der Empfang durch
den Herrn Biirgermeister der Stadt Innsbruck eine représentativ-
gesellschaftliche Note hatten, boten der Abend in Igls, die Seilbahn-
fahrt auf das Hafelekar, der Abend im Hotel Seegrube und der Tiroler-
abend im Hotel Mariabrunn Gelegenheiten zu geselliger Unterhaltung.
Hierbei traten sich die Kongrefiteilnehmer nicht als die Reprisentanten
ihrer Linder, sondern als die gleichberechtigten Angehorigen einer
-geistigen Welt gegeniiber. Auf dieser Basis fanden sie oftmals in einer
offenen Aussprache ein gegenseitiges Verstédndnis, um das die Staats-
ménner heute vielfach noch vergebens ringen. Zum Abschlufl des
Kongresses gab eind ganztigige Autobusfahrt durch Tirol den Teil-
nehmern die Moglichkeit, die landschaftlichen Schoénheiten dieses
Landes kennenzulernen.

Die Schwierigkeiten bei der Vorbereitung des Kongresses, wie

sie sich in einem mit den Nachwirkungen des Krieges noch immer
schwer ringenden Lande notwendig ergeben muBten, waren nicht
gering, der erzielte Hirfolg hat jedoch alle aufgewendete Miihe vollauf
belohnt. Im Namen der Osterreichischen Mathematischen Gesell-
schaft danke ich vor allem unseren Gisten aus dem Auslande fir deren
Teilnahme, durch die sie deutlich sichtbar ihre Verbundenheit mit
den osterreichischen Mathematikern zum Ausdruck gebracht haben.
Besonderer Dank gebiithrt dem Bundesministerium fiir Unterricht,
dem Lande Tirol, der Stadt Innsbruck und einer Reihe von Wirtschafts-
verbinden, die die Bedeutung des Kongresses richtig erkannt und durch
die Gewdhrung namhafter Subventionen ermoglicht hatten. Die Oster-
reichische Mathematische Gesellschaft wird den eingeschlagenen Weg
weiter verfolgen und hofft, ihre Freunde in nicht zu ferner Zukunft

wieder in Osterreich als ihre Giste begriifen zu kénnen. Inzinger.
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BERICHT UBER DEN ABLAUF DES KONGRESSES
Montag, 29. August 1949

Die feierliche BEr 6 ffnung des IT. Osterreichischen Mathematikerkongronson
in Inngbruck wurde um 10 Uhr vormittags im groflen Festsaal der 1924 vollendeton
»Neuen Universitit’” vor zahlreich erschienenen Gastéen vorgenommen, unbor
welchen sich auBer den Kongrefteilnehmern auch die Vertreter der hichaton
akademischen und offentlichen Korperschaften befanden.

Nach herzlichen Begriifungsworten Seiner Magnifizenz des Rektors der Uni-
vergitit Innsbruck, Prof. Dr. G. Sauser, der gewissermaBlen als Haushoerr
die KongrefSteilnehmer in den Réumen der Universitdt willkommen hief und im
Verlauf seiner Ansprache die fundamentale und allgemein anerkannte Rolle
wiirdigte, die der Mathematik heute auf fast allen Gebieten menschlicher Titig-
keit zukommt, sprach Prof Dr.J. Radon (von der Universitit Wien) als
Vorsitzender der Osterreichischen Mathematischen Gesellschaft, der Initiatorin

. und Veranstalterin des Kongresses. Er fithrte aus, dafl sich die dsterreichischen

Mathematiker nach dem Kriege zunichst vor die Notwendigkeit gestellt sahen,
sich zu einer selbstindigen Gemeinschaft zusammenzuschliefen, nachdem sie

. vorher durchwegs der Deutschen Mathematiker-Vereinigung angehort hatten,

in derem Rahmen sie keinerlei Eigenleben fiihrten. Noch im Jahre 1945 ging
man daher daran, die in Wien seit 1903 bestehende ,,Mathematische Gesellschaft”’,
die bis dahin rein lokalen Charakter besessen hatte, zu reaktivieren und woméglich
zu einer alle 6sterreichischen Mathematiker umfassenden Vereinigung auszubauen.
Dieser letzte Schritt, der sich im vergangenen Jahr vollzogen hatte, wird nun
zum Anlafl genommen, ,,sich Freunde in das neu errichtete Haus einzuladen”,
und so ist dieser heutige KongreB in Osterreich der erste mit Auslandsbeteiligung.
Der Einladung wurde erfreulich zahlreich Folge geleistet: Mit 36 inlandischen
gind 71 auslindische Teilnehmer in Innsbruck zusammengekommen (die rund
40 Begleitpersonen nicht inbegriffen), davon 24 aus Italien, 15 aus Deutschland,
10 aus Frankreich, 5 aus England, 4 aus Belgien, je 3 aus den Niederlanden und
der Tiirkei, je 2 aus Dinemark und der Schweiz und schlieflich je ein Vertreter
Finnlands, Spaniens und Nigerias. Der Redner gab abschlieBend der Hoffnung

Ausdruck, dafl diese Tagung unter einem gliicklichen Stern stehen und die durch

den Krieg unterbrochenen internationalen wissenschaftlichen Bezichungen wieder
ankniipfen moge.

AnschlieBend ergriff Sektionschef Dr. O.Skrbensky, der Leiter der
Hochschulsektion im Bundesministerium fiir Unterricht, das Wort. LEr umrif3
den Siegeslauf der Mathematik von den Anfingen der griechischen Philosophie
bis zu ihren Triumphen im Dienste der modernen Naturwissenschaft und Technik
und hob ihre zentrale Stellung als Prototyp einer objektiv wahren Wissenschaft
hervor, die ithre Forschungen unbeeinflufit von der Meinung des Alltags und unab-
hingig von geographischen Grenzen vorantreibt und daher zu Ergebnissen uni-
verseller Geltung gelangt, Wie gliicklich wire die Menschheit, wenn jeder einzelno
bei all seinem Denken und Handeln die objektive Wahrheit zur Geltung hringon
konnte! Der Sprecher erklarte, die Unterrichtsverwaltung sei sich der hohon
Werte der Mathematik in jeder Hinsicht wohl bewuBt und wiirde sie daher auch
stets fordern; dariiber hinaus werde aber im Hinblick auf die mit einem godoih-
lichen Gedankenaustausch verkniipften volkerverbindenden Tendenzen dic Ab-
haltung von Kongressen besonders begriifit und wiirde so wie diesmal immor tnb-
kraftige Unterstiibtzung finden.

Nach einer kurzen Ansprache von Col. Na dau, der als Vertrotor der fenn-
zosischen Besatzungsmacht dem Innsbrucker Kongrel gute Stimmung und beaten
Erfolg wiinschte, kamen die Vertreter der trtlichen Behérden zu Wort, zunitolst
Dr. Gamper als Stellvertreter des Landeshauptmanns von Tirol und dann
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ofstor dor Stadt Innsbruck, Dr. A. Melzer, der seine launige,
relohon antikon Gleichnissen durchwobene Rede mit einer Variation der
iber der Platonischen Akademie schloB, daf némlich den der Mathematiic
gon dor Wintritt in die Fremdenverkehrsmetropole Innsbruck zwar
wohrt sei, daB den Teilnehmern des Mathematikerkongresses aber eine
ncors herzliche Gastfreundschaft zuteil werden solle.
Heine Magnifizenz der Rektor der Technischen Hochschule Wien, Hofrab
De, W, Hopfner — der wenige Tage spiter einem verhingnisvollen Boots-
unglitok in einem Alpensee zum Opfer fallen sollte — hielt eine kurze Riickschau
waf dio zahlosen Schwierigkeiten, die die Osterreichische Mathematische Gesell-
gohaft nach ihrer Wiederbelebung zu tiberwinden hatte, und wiirdigte die Ver-
dienste, die sich ein kleines Hauflein von Idealisten mit Prof. Inzinger an
der Spitzo erwarb, als es inmitten einer wenig freundlichen Umwelt unbeirrbar
goine Ziele verfolgte, und dessen Bemiihungen heute, in noch immer schwerer
Zeit, durch das Zustandekommen eines Kongresses von internationalem Geprage
gokrint werden.

AbschlieBend sprach dann der Dekan der philosophischen Fakultit an der
Universitat Innsbruck, Prof. Dr. K. Ja x. Als Vertreter der klassischen Alter-
tumswissenschaft fand er im Erlebnis der Griechen das einigende Band zum
mathematischen Gegenpol und skizzierte den griechischen EinfluB auf die Ent-
* wicklung der gesamten abendlindischen Wissenschaft, die sich schon frithzeitig

durch ihren systematischen und logisch-spekulativen Geist von der Wissenschafs
des Orients unterschied, die beispielsweise mathematische Erkenntnisse rein
empirisch gewann und nur fiir praktische Zwecke sammelte. Abgesehen davon
wird schlieBlich aber auch die Mathematik wie jede andere Wissenschaft aus
gich heraus die Liebe zur Vergangenheit pflegen, denn diese fiihrt zur Achtung
vor dem Alten und schiitzt damit vor Uberheblichkeit.

AnschlieBend begaben sich die versammelten Géste zum Eréffnungsvortrag,
den Prof. Dr. L. Vie t oris von der Universitit Innsbruck iiber ,,Die Geometrie
des Bergsteigers™ hielt. :

Tnzwischen war es Mittag geworden und die KongreBteilnehmer und Fest-
giiste begaben sich zum Hotel ,,Maria Theresia”, in dessen Prachtsaal ein gemein-
games Diner stattfand, das hoohst angeregt verlief. In einem Trinkspruch ge-
dachte Prof. R. Inzinger der italienischen Gastfreundschaft beim vorjahrigen
KongreB in Pisa, der in Osterreich den Wunsch nach Ahnlichem erweckt hatte,
und winschte nun seinerseits den auswartigen Giésten einen angenehmen Auf-
enthalt in Innsbruck und dem KongreB fruchtbringende Arbeit. Zunéchst er-
widerte Prof. A. Demnjoy (Paris), der die Griiie der franzésischen Wissenschafb
#iherbrachte. Fr fand warme Worbe der Anerkennung fiir die Initiative Oster-
reichs, das durch die Organisation dieses Kongresses die seit der Katastrophe des
Krieges zerrissenen internationalen Bande wieder anzukniipfen bestrebt ist;
die groBe Zahl der eingetroffenen Géste ist der beste Beweis fiir die wohlwollende
Aufnahme, die diese Bestrebungen in der ganzen Welt finden. Es ist schade,
yaeinte der Redner, daB nicht alle Menschen Mathematik betrieben: Mit deren
Problemen beschiftigh, wiirden sie nicht an Hroberungs- und Vernichtungs-
plicne denken. Die Wahrheiten der auf die Mathematik gestiitzten Wissenschaften
wiirden — im Gegensatz zu so manchen ,,Wahrheiten” der Welt — nicht in die
Trre, sondern wirklich zur Freiheit fiihren, wie es die Devise der Innsbrucker
‘Universitat ,,In Veritate Libertas” verheiie. Hierauf brachte Seine Exzellenz
Prof. F. Se v e r i (Rom) die herzlichen GriiBe und Erfolgswiinsche der italienischen
Mathematiker zum Ausdruck, die ebenfalls die Wiederaufnahme freundschaft-

ihrer Verantwortlichkeit fiir das Wohl oder Wehe der menschlichen Zivilisation

wohl bewuBt sind, iberhaupt seit die Mathematik der modernen Physik das
Ristzoug liefert. Der Redner unterstrich sodemn die Moglichkeiten, die sich
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licher Beziehungen zu ihren Kollegen in anderen Landern wiinschen, da sie sich.

gerade dem Osterreichischen Volk auf Grund seiner Tradition und der geogra-
phlschep Lage als verbindendem Element zwischen der romanischen u%ld gzizr
germanischen Welt bieten, und erhob schlieBlich sein Glas auf die Zukunft des
osterreichischen Landes und seiner Wissenschaft.

Nach dem Festessen kehrten die Kongrefiteilnehmer in die Universitét zuriick
wo Prof. A. D enjoy um 15.30 Uhr fir alle Sektionen einen Vortrag iiber das
]’]l.th(leéna) »Sur Pintroduction d’un nouvel &lément dans un ensemble ordonné”

jelt. ‘ .

. Um 17.30 Uhr waren similiche KongreBteilnehmer Géste des Innsbrucker
Biirgermeisters Dr. Melzer, der sie zu einer Cocktailstunde in dem eleganten
Restaurant des _modernen Hochhauses empfing, das eine wunderbare Aussicht
auf die Stadt bietet. In launigen Worten gedachte er der Stadt Sybaris, die der
Sage nach zerstért wurde, weil ihre Einwohner den Pythagoras beleidigt hatten.
Auch die Stadt Innsbruck wire im letzten Krieg fast der Vernichtung anheim-
gefallen, obwth sie gich keiner dhnlichen Schuld bewuBt sei. Jedenfalls wolle sie
nun den Beweis ihrer freundlichen Gesinnung Mathematikern gegeniiber erbringen.
Es sei ihr allerdings nicht méglich, wie Pythagoras eine Hekatombe von Ochsen
zum Opfer zu bringen, denn schon einer allein wiirde eine Hekatombe von For-
mularen erfordern, doch werde sie alles tun, was in ihren Kriften stehe, um
ibren Gasten in freundlicher Erinnerung zu. bleiben. |

Dienstag, 30. August 1949

Mit_diesem Tage wurde die wissenschaftliche Tatigkeit des Komgresses in
vollem Umfang aufgenommen. Von 9 bis 17 Uhr -— von einer kurzen Mittagspause
abgesehen ~ fanden in drei groBen Horsilen der Universitét laufend die Referate
der Sektionen Analysis, Genmietrie und Angewandte Mathematik statt. Kurze
Ausziige aus den gehaltenen Vortrigen bringt der letzte Teil der vorliegenden
Sondernummer. Ein Sammelband mit diesen Ausziigen (soweit bereits vorh;nden)
war den KongreBteilnehmern gleich am ersten Tag tiberreicht worden.

Gegen 18 Ubr brachten Autobusse die KongreBteilnehmer von der Universitét
nach I'gls, wo sie mit den Damen zusammentrafen; diese hatten unter Fiihrung
des Damenkomitees den Vormittag zu einer Stadtbesichtignng beniitzt und nach-
mittags einen gemeinsamen Ausflug zum Schiof A mr a s mit seinen historischen
Sammlgngen unternommen. Der Wetterhimmel, der sich untertags leider nicht
freundlich gezeigh hatte, klarte abends schlieBlich doch auf und gewdhrte in
der eigenartigen Stimmung des scheidenden Lichtes noch einen “maletischen
Ausblick auf die umliegende Bergwelt. In den gemiitlichen Raumen des ,,Griin-
walderhofes” kamen sich die Menschen bei HEssen, Musik und Tanz ztlsehends’}xaher.
Das letzte Eis wurde gebrochen, als Frau Beth (Amsterdam) durch vollendet

. vorgetragene Schubertlieder ihren Sympathien fiir Osterreich Ausdruck gab,

urd als Frau Dalla Volta und Prof. Fichera (Rom) eine feurige Taranitella
vorfithrten, hatte die S_tm{xmung unbestreitbar ihren Hohepunkt erreicht. Dieser
Abend hatte wahrscheinlich mehr zum gegenseitigen Verstindnis beigetragen,

. als manche eigens zu diesem Zweck einberufene Konferenz . . .

Mittwoch, 31. August 1949

Der niichste Morgen brachte zur allgemeinen Freude strahlende Sonne. Nichts-
destoweniger waren die fiir den Vormittag angesetzten Sektionasitzungen Fiir
A.Igebra: und Zahlentheorie, Analysis, sowie Geschichte, Philosophie und Unter-
richt wieder gut besucht, ebenso der anschlieBend fiir alle Teilnehmer gehaltene
p]rog];'aimrsatlsche Vortrag von Prof. F. Severi (Rom) tiber ,,Rigore e geometria
algebrica’.

— B —




Der Nachmittag war nur der Erholung gewidmet. Ab 14 Uhr begann die
Auffahrt zum Hafelekar, sundchst mit der Standseilbabn bis zur Hunger-
burg (960 m), dann mib der Drahtseilbahn iiber die Seegrube (1905 m) in kithnem
Bogen zum Endziel. Hier, in der mithelos erreichten Hohe von 2256 m bot sich
der, Teilnehmern ein unbeschreiblich prichtiges Panorama naher und ferner
Alpengipfel, fiir viele ein erstmaliges, fiir alle aber aber ein wunderbares Erlebnis,
das dank Sonnenschein und ganz ungewobnlicher Windstille ungetriibt genossen
werden konnte. Der EntschluB zur Riickfahrt fiel manchen sichtlich nicht leicht,
doch war ja vorliufig noch eine Zwischenstation im Hotel ,,Seegrube’ vorgesehen,
wo nach den ,,Strapazen” Speis und Trank wacker zugesprochen wurde. Bei
gemiitlichem Zusammensein wurde es wiederum sehr spib. Der zauberhafte An-
Plick der juwelengleich in der Tiefe blitzenden Lichter Innsbrucks mutete die die
Talfahrt Antretenden wie ein vorgesehenes SchluBbild an und trug nicht zwm
wenigsten dazu bei, den Tag zu einem unvergeBlichon zu machen.

Donnerstag, 1. September 1949

Der letzte Arbeitstag brachte wiederum Vorbrige vom frithen Morgen bis zuni
spaten Nachmittag, und zwar ganztiigig fir die Sektionen Analysis und Geometrie,
und je einen halben Tag fiir die Sektionen Algebra und Zahlentheorie und An-
gewandte Mathematik. Hs gelang jedenfalls, das vorgesehene Pensum restlos
7u bewiltigen, obwohl manche Referate erst an diesem Tage angemeldet worden
waren.

Das Damenkomitee begab sich — bei schonstem Wetter — nachmittags im
Autobus nach dem pittoresken Solbald Hall, wo die Kurverwaltung einen sehr
netten Empfang mit Fihrung und einem kleinen Imbif veranstaltete. In an-
geregtester Stimmung trafen die Damen dann am Abend bei der Hunger-
hurg ein, wo sie von den iibrigen KongrefBteilnehmern bereits erwartet wurden.
Der anschlieBende Abschiedsabend in den vornehmen Raumlichkeiten des Hotels
., Mariabrunn” verlief dann auch bei bester Laune. Er wurde durch das Auftreten

einer Tiroler Volkstanzgruppe verschont, doch kamen auch die Abschiednehmenden

selbst nicht zu kurz, und ein Innsbrucker Jowrnalist vermerkte in einem Artikel
,»Der Kongre§ tanzt’” mit Erstaunen das ,,menschliche’ Gehaben der vielgelasterten
und so gefiirchteten Mathematiker. Nach den Abschiedsworten Prof. Radons
brachten Sprecher der einzelnen Nationen — Prof. Denjoy fiir Frankreich,
Prof. Blaschke fiir Deutschland, Prof. Rutherford fir England, Prof.
Severi fur Italien, Prof. Alisbah fir die Tiirkei, Prof. Gerretsen

fiir die Niederlande, Prof. Godeaux fiir Belgien und Prof. Fabricius-

Bjerre fiir Dinemark — in bewegten Worten ibre Befriedigung tiber den
schonen Ablauf des Kongresses zum Ausdruck und dankten fir die ihnen gebotene
Gastfreundschaft, die sie in einem solchen Umfang nicht erwartet hatten. Die
Ssterreichische Initiative zur Herstellung internationaler wissenschaftlicher Zu-
sammenarbeit wurde voll gewiirdigh und die in Innsbruck gekniipften Bande
herechtigen wohl zu bester Hoffnung fiir die Zukunft. o

Freitag, 2. September 1949

Ttwa 60 Teilnehmer des Kongresses fanden sich am Freitag noch zur soge-

nannten ,Dreipéassefahrt’ zusammen. Zwei Autobusse fithrten sie im

Verlauf des Tages lings der Route Tnnsbruck—Telfs—Fernpafi—Reutte—
Holzgau—Flexenpaﬁ———ArlbergpaB-—St. Anton—Landeck—Innsbruck -durch die
Schonheiten der Tiroler Landschaft, die sich bei prichtigem Wetter in eindrucks-
vollen Bildern von stindig wechselndem Geprige zeigte und manchen Teilnehmer
veranlaBte, seine Heimfahrt noch um einige Tage zu verschieben.

Nicht vergessen werden darf schlieBlich noch des zum Kongrefl oW

, Nicl ve € okal

»Uafé Katzung”, das allabendlich zahlreiche Kongreﬁte%nehmer zg\(:v;?vha{flegl}

losem Beisammensein versammelte. In seinen behaglichen Polsterecken, die immer

wieder durch angeriickte Tische erweitert werden muBten, fanden viele angeregte

]?Iau@erstunden statt, die die Teilnehmer zu einer fréhlichen Familie vereint%n

In dieser Atmosphire ,,0sterreichischer Gemiitlichkeit” fielen manche bishei‘

fif;-ngllll(elea Schranhllgen, urllgl manche Freundschaft wurde hier geschlossen, die
renzen hinwi i I

Hooek Toa oo x:i%d. auer zu halten verspricht und den Erfolg von ,,Inns-

Wunderlich.

DELEGIERTENLISTE

_ Die folgende Zusammenstellung enthilt in alphabetischer Lénder-
folge die durch Professoren beim KongreB vertretenen Hochschulen.

BELGIEN

Ulgvers%téit Brissel (Bruxelles): Prof. Th. Lepage.
Unwers?o{stt L 6wen (Louvain): Prof. F. Simonart.
Universitit Liittich (Libge): Prof. F. Bureau; Prof. L. Godeaux.

DANEMARK

Technische Hochschule Kopenhagen (Kébenhavn): Pyof. F.
Fabricius- Bjerre. , ; .

DEUTSCHLAND

Universitit Berlin: Prof. H. Hasse. '

Un%v‘ersit?it GieBen: Prof. H. Borner; Prof. E. Ullrich.

Un%versitéi,t Gottingen: Prof. F. Rellich. .

Un1vez_~s1tétt Hamburg: Prof. W. Blaschke; Prof. M. Deuring. ‘

Technische Hochschule Karlsruhe: Prof. Th. Pischl; Prof. K
Strubecker. : B o

Universitit M ainz: Prof. G. Kithe.

Universitit Miinchen: Prof. R. Konig; Prof. R. Steuerwald.

Universitdit Minster: Prof. H. Behnke.

ENGLAND

Pol'yteck'mic Chelsea: Prof. W. H. George; Prof. E. Stein. -

Un%vers%télt Manchester: Prof. M. J. Lighthsll. B

Un}vegsﬂ:ﬁt St.Andrews: Prof. 8. K. Jones; Prof. D. E. Ruther-
ord. o
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FRANKREICH
Universitit Besangon: Prof. L. Rougier.
Universitit Caen: Prof. R. Fortet.
“ Universitit Grenoble: Prof. B. d’Orgeval.
Universitit Paris: Prof. A. Denjoy; Prof. J. L. Destouches; Prof.
E. Mourier. ’ '
Collége de France, Paris: Prof. J. Leray.
Universitit Rennes: Prof. Y. Martin.
Universitit Stra Bburg (Strasbourg): Prof. O. Ehresmann.

ITALIEN

Universitit Bologna: Prof. L. Cesari; Prof. D. Graffi; Prof. B.
Segre; Prof. G. Valle; Prof. M. Villa.

Universitit B om (Roma): Prof. F. Conforto; Prof. Q. Fichera; Prof.
G. Grioli; Prof. F. Severi; Prof. A. Signoring.

Universitit Triest (Trieste): Prof. M. Dolcher; Prof. L. Sobrero.

Universitit Turin (Torino): Prof. U. Richard.

NIEDERLANDE

Universitit Amsterdam: Prof. B. W. Beth; Prof. E. M. Bruins.
Universitit Groningen: Prof. J.C. H. Gerretsen.

NIGERIA ,
Universitit Ibadamn: Prof. F. V. Atkinson.

OSTERREICH

Universitit Graz: Prof. G. Kanitz.
Technische Hochschule Gr az: Prof. F. Hohenberg; Prof. H. Hornich.
Universitit Innbruck: Prof. W.Grébner; Prof. H. Schatz; Prof.
L. Vietoris. , ‘
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Peczar L., Ass.,, T. H. Wien; Frau Peczar.
Pellegrino F., Ass, Univ. Roma.
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UBERSICHT

Die nachstehende Tabelle gibt eine Ubersicht iber die Verteilung
fler KongreBteilnehmer auf die verschiedenen Lénder sowie iiber die
in den einzelnen Sektionen gehaltenen Vortrige.

. Vortrige
Land Leil- 1.36' . .
nehmer gleitung in Sektion ins-
: I Ir 111 Iv V gesamt

Belgien ........... 4 4 - 2 1 — — 3
Diénemark ........ 2 2 -1 — — — 1
Deutschland ...... 15 3 3 1 2 — — 6
England .......... 5 1 — 1 — 3 — 4
Finnland ......... 1- —_ —_—— — — — —
Frankreich ........ 10 5 3 3 — 3 — 9 .
Italien ........... 24 8 5 61 6 — 18
Niederlande ....... 3 2 - 2 = — 2 4
Nigeria ........... 1 1 1 — — — — 1
Osterreich ........ 36 15 6 7 6 5 2 26
Schweiz .......... | 2 — — —
Spanien .......... ' 1 — — 01— — — 1
Tirkel ........... 3 3 1 — — — — 1

Summen. ... 107 44 19 24 10 17 4 74




VORTRAGSPROGRAMM
des II. Osterreichischen Mathematikerkongresses

rlauf des Innsbrucker Kongresses wurden .msgesamt 74 wissen-
schIaEliZ;e Vortrige und Referate ge.halten. Hierunter waren éiirex
groBe, vor dem gesamten Kongrefpublikum gel}altene, je e}nszun ige
Vortrige der Herren A.Denjoy, F. Severi ulrld..L.'Vl(;[1 ﬁ)ré_sy_;
Fiir die iibrigen kleineren Vortrige und Referate, die innerhalb de

fiinf Sektionen

]

I. Analysis,
I1. Geometrie, ‘
II1. Algebra und Zahlentheorie,
IV. Angewandte Mathematik, )
V. Geschichte, Philosophie und Unterricht

i : i inuten vorgesehen,
abgehalten wurden, war eine Dauer von je 20 M_mu 1
do%h wurde diese Frist meist iiberschritten. Zur Bewiltigung des reg{h-
haltigen Programms erwies es sich daher von A’nfang an als notwen ig,
die Vortrage in drei parallelen Ziigen abzuwickeln.

achstehend werden sektionenweise die zur Vfarfﬁgung ,g.estellten
Voxl'\gra)gsauszﬁge verdffentlicht, in der alpha}?etls.chey Reﬂéenfolge
der Vortragenden angeordnet. Das T.hema, ist ]ewel_ls-m deerfa,g e
angefithrt, deren sich der Redner bedxent'e. Au§ technischen Guriind f(?_rt
muBte gelegentlich die Bezeichnungsweise geiindert werden, - woftir
um freundliches Verstindnis gebeten wird.

VORTRAGSBERICHTE
SEKTION T: ANALYSIS
0.Alisbah (Ankara): Uber schlichte Abbildungen.

Vortragsauszug nicht eingelangt.

F.V.Atkinson (Ibadan, Nigeria): Zur Spektraltheorie im Banach-
schen Raum. .

Vortragsauszug nicht eingelangt.

M.Auner (Wien): Eine Anwendung des Verfahrens der sukzessiven
Approximationen, '

Das Verfahren der sukzessiven Approximationen wird auf die Differenzen-
gleichung, der die Gammafunktion geniigt, angewandt. Unter der An-
nahme einer” Anfangsbedingung und der Ausgangsfunktion y (&) = 1 erhilt- man
eine Reihe von Polynomen mit einfachein Bildungsgesetz, Die Reihe interpoliert
die Gammafunktion an den positiven ganzzahligen Argumentstellen und ist im
iibrigen divergent. Dennoch ergeben die ersten Reihenglieder fiir einen gewissen
Bereich positiver x-Werte eine gute Approximation der Gammafunktion.

Ferner wird eine allgemeinere Differenzengleichung, die noch einen Parameter p
enthilt und fiir p = 1 in die frithere Gleichung tibergeht, betrachtet. Die Aus-
fithrung des Iterationsverfahrens ergibt bei weitgehend willkiirlicher Wahl der
Ausgangsfunktion eine asymptotische Entwicklung der Hauptlésung (im Sinne
von N 6rlund) nach dem Parameter p. Damit ist die Moglichkeit einer Rest-

gliedabschiitzung gegeben. Fiir p = 1 erhalt man die frither gefundene Inter-

polationsreihe fiir die Gammafunktion.

H.Behnke (Minster): Funktionentheorie mehrerer Verdinderlicher.

Von K. Ok a erschien 1942 in ,,The Toh6ku Mathematical Journal” ein nur
fiir den genauen'Kenner der vorangehenden Arbeiten lesbarer Artikel: ,,Sur les
fonctions analytiques de plusieurs variables VI, (Das Referat in den ,,Mathe-
matical Reviews” erschien erst 1946.) Diese Arbeit enthilt zum Schlu8 den Satz:
So ist im Raume von zwei komplexen Verinderlichen jedes pseudokonvexe Gebiet
ein Regularititsbereich. : .

Damit ist grundssitzlich eine Fragestellung beantwortet — die Klirung mancher
Eingelfrage bleibt noch offen — die E. E. Le vi 1911. formuliert hat und die
seitdem zu immer neuen Untersuchungen AnlaB gab. Wie Oka wiederholt
hervorhebt, stiitat er sich bei seinem Aufbau auf die Ergebnisse franzosischer
und deutscher Arbeiten (H. Cartan, K. Stein, P. Thullen, H. Behnke).
So.gibt ein. chronologischer Bericht Rechenschaft tiber die Entwicklung der Funk-
tionentheorie mehrerer Verinderlicher in den letzten Jahrzehnten und fiihrt
zugleich in das Verstiandnis der O k a schen Arbeit ein. -+
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Dor Beri los Vortragenden beginnt mit den Arbeiten von E. E. Levi
und migkg %ﬁ?\h %u%g;lr\genhagg zwische% den verschiedenen Kriterien fiir- die Sm(i
g Tovititenmannigfaltigheiten und die Regulamtatsbeyelcl}e (im 'Kklfmenk un:
fm Clroflen) auf. Drei Rinsichten sind es vor allem, die die Entwicklung kenn-
zoichnen: .
1. Die Regularkonvexitit der Regularititsbereiche (H.Cartan und»
P.Thullen). \ )
2. Die Regulirkonvexitit der Grenzgebiote von Regularitéitsbereichen und
die Stetigkeit der Hiillenfunktion (H. Behnke und K. Stein).
3. Die Moglichkeit der Heftung von Regularititsbereichen (K. O k a).

1., Cesari (Bologna): Area e rappresentazione delle superficie.

Soi S eine Fréchet-Flache mit dem Lebesgueschen FlachenmaB L (S)
undb?vl—i ?cu(lu, v), y =y (u, V), z = 2 (u, v) eine beliebige Darstellung von ‘S]'E’{ 1}e1
welcher die Punlste (u, v) einem Jordan-Bereich 4 entnommen werden. Der Rete-
vent fiibrt fiir ebene Abbildungen 7' von 4 — besqhmeben durch z = T (1{{,:’;‘2,.
y =y (u, v) — geeignete Begriffe ein, \‘{elche Abbildungen von be§chr‘i1,51t T
Variation, totalstetige Abbildungen und eme.verazllge.memerte ]fun_ktlonaFe elx{t-
minante J (%, v) von T betreffen. Letztere stimmt mit der gewghn]_mhen 111(1_jl k-
tionaldeterminante xy ¥y — v Yo in allen Punktel} von A iberein, in denen die
ersten Ableitungen von & und y nach » und v existieren.

Es 148t sich dann beweisen: : '

1. L (8) ist dann und nur dann endlich, wenn die 'd_x'e.i ebenen Abblldungeg
Ty, Ty und Ty, die durch Streichung je einer .der Definitionsgleichungen von
erkliart werden, von beschrinkter Variation gind. .

2. Ist L (S) endlich, dann existieren die drei 'verallgpmeinerten Funktional-
determinanten Ji (u, v) der T und sind L-integrierbar in ftl[ . 1 i
: ich, dann stellt das tiber 4 erstreckte Integrai von (/4"
g2 i— }zg)l{g (égiﬁeeri\%xlmrante fiir L (S) dar, wobei Gleichheit nur dann besteht,

wenn die drei Abbildungen 7 totalstetig sind.

4. Tst L (S) endlich, dann existiert eine gecignete Abbildung von § auf (}as
Tinheitsquadrat @ der u, v-Ebene mit folgenden Higenschaften: @, y und 2 Simt
stetige Funktionen in @, ihre ersten Ableitungen nach % und v existieren fas
dberall in @ und sind daselbst Li-integrierbar. Fir die erfflzm:nten der e?t%n
Grundform gilt B =G und F =0 fast tiberall in. @ und das E;lgc}}enmaﬁ (d)
stimmt mit dem iiber @ erstreckben Integral von (BG — IR iiberein. Je o

" tyéchet-Fliche von endlichem FlichenmaB besitat also eine ,,f_astkonforme
‘Darstellung, bei der das Lebesguesche TlachenmaB durch das klassische Integral

geliefert wird.

A.Denjoy (Paris): Sur Dinsertion d'un nowvel élément dans un en-
semble ordonné. -
M i 1 hi i te Menge B
Man ksnn ein Element o entweder vor oder hinter eine geordne
stollen, oder aber zwischen zwei erginzende Abschnitte C und D von E. ?Unter
welchen Bedingungen wird dabei der Ordnungstyp von B Plcht gedndert ?
Sei ¢, (B) der wohlgeordnete majorante Anfangsabschnitt von B und d; (&)

{or erginzende SchluBabschnitt; ¢, (E) der Anfangsabschnitt von E ohne Schlufi-
‘ :\(1(3 Sggsnllmd d; () schlieBlich der in umgekehrter Reihenfolge geordnete er-

ghnzende Abschnitt hierzu.

- Es ist nicht moglich, daff die Einschaltung des Elementes a an beliebiger Stelle
von F den Ordnungstyp von F ungeéindert 1aBt. Eine Abanderung tritt ein, wenn
« zwischen ¢; (E) und d, () oder zwischen ¢, (£) und d, (¥) zu liegen kommt.

Es ergibt sich keine Anderung, wenn d, (C) + ¢, (D) unendlich ist.

Bs ist moglich, Mengen E zu finden, fiir welche die Menge d, (C) + ¢, (D)
bei jeder Zerlegung von F in effektive Komplementéirabschnitte C und D endlich
ist und die Einfiigung von a zwischen € und D den Ordnungstyp von E stets
ungeindert 148t. : ‘ '

G.Fichera (Rom): Su una estensione del concetto di operatore diffe-
renziale alle forme differenziali esterne.

Es wird der Begriff des auf eine C a r t a n sche Differentialform angewandten
Differentialoperators zweiter Ordnung dargelegt. Formeln, die die wohlbekannte
Greensche Reziprozitit fiir eine skalare Funktion erweitern, werden ab-
geleitet,.

Ferner werden Probleme betrachtet, die sich auf die Bestimmung einer Dif-
ferentialform in einer offenen oder geschlossenen topologischen Mannigfaltigkeit
beziehen.

R.Fortet (Caen): Suites bquiréparties et méthodes probabilistes.

Die Zahlentheoretiker haben seit langem die Gleichverteilung gewisser Folgen
einfachen arithmetischen Ursprunges bemerkt. Es handelt sich dabei um eine

. Frage, die man als Problem der Addition zufilliger Verdnderlicher auffassen kann,

80 daB man seit einigen Jahren versucht, Methoden und Ergebnisse der Wahr-
scheinlichkeitsrechnung heranzuziehen. Man hat hauptsichlich Folgen nach-
stehender Bauart betrachtet: Sei n;, n,, ...nj,.. eine Folge positiver Zahlen,
fiir welche nj41/nj > k > 1 gilt, und » eine Zahl zwischen 0 und 1, so ist die frag-
liche Folge die der Zahlen

@i =nj % (mod 1), wobei 0 <aj < 1.

Mit X wird eine uniforme Zufallsverinderliche im Intervall (0, 1) bezeichnet,

- mit f (x) eine Funktion mit der Periode 1, deren Integral von 0 bis 1 verschwindet,

und mit ¢ (x) das arithmetische Mittel der » Funktionswerte f (n, ), ...f (n; @).
Die Gleichverteilung driickt sich dann durch die Tatsache aus, dafi die zufsllige
Veranderliche ¢, (X) fiic » » oo gegen Null strebt. Dieses Resultat konnte nur

* unter gewissen Einschrinkungen bezfiglich der Funktion f oder der Folge n; er-

halten werden (Raikov, Kae, Salem, Zygmund).

Pir f = exp (2 wix) nimmt ¢, eine Gestalt an, die erkennen laBt, daB die
Gleichverteilung mit dem Problem der Fast-tiberall-Konvergenz, bzw. -Divergenz
von ,.trigonometrischen Liickenreihen” verkniipft ist, deren allgemeines Glied
die Bauart aj exp (274 njx) hat. Hierzu einige Resultate: )

a) Spezialfall nj = al, wobei a eine ganze Zahl grofer als 1 ist. Man kann zeigen
{Kac, Fortet), daf fiir Funktionen f, die von beschrinkter Variation sind oder
einer Lipschitz-Bedingung gehiigen, abgesehen von einem Ausnahmefall die zufallige
Veriinderliche g, (X) asymptotisch von Laplaceséhem Typus ist und nach einem
iterierten logarithmischen Gesetz gegen Null strebt. Dies gilt auch noch, wenn
man die natiirliche Exponentenfolge § durch eine ganzzahlige Folge mit wachsen-
den Differenzen ersetzt. ' o :
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b) Allgemeiner Fall. Ist f = exp (2 éx), so st die zufailige Veré,m%er]iche gr
agymptotisch von Laplaceschem Typus (Ferramn d, Fortet). Fir andere
Fanktionen existiert jedoch immer eine Folge nj, so daf gy nicht asymptotisch
von Laplaceschem Typus ist.

W.Gross (Rom): Sviluppo asiniotico di alouns integrali operanti su
funzioni di Bessel.

Es wird das Besselsche Funktionen enthaltende Cau chy sche Integral

€D
n (@) Jm
0

bettachtet und fiir den Fall der Konvergenz eine asymptotische Entwicklung
angegeben.

B. Hlawka (Wien): Uber Integrale auf konveven Korpern.

Es sei B ein konvexer Korper im m-dimensionalen Raum, der den Koordi-
natenursprung im Innern enthalt, In vergchiedénen Problemen der Mathematik
benétigh man das iiber B erstreckte Inbegral

J (1) = { exp (i) dz,

wobei lz das skalare Produkt der Vektoren I und x, und dz das Volumselement
von. B bezeichnet. .

Fiir Wiirfel und Kugel kann man J leicht durch bekannte Funktionen aus-
driicken (trigonometrische, bzw. Besselsche Funktionen erster Art). Unter “der
Voraussetzung, daf der Rand von B eine beschrankte positive Ga,uBsqhe Krim-
raung besitzt, ist es nun dem Vortragenden gelungen, eine asymppot}sche Ent-
wicklung fiir dem Betrage nach grofe ! zu geben. Beniitzt wird dabei dle_Methode
der stationiren Phase. Es ist weiter moglich, gewisse Typen von komplizierteren
Integralen von B auf Integrale tiber J zuriickzufiibren. Von den so erhaltenen
Lntwicklungen wurden mehrere Anwendungen gemacht, und zwar z. B. auf

1. Summierungsverfahren mehrfacher  Fourierscher Reihen;
9. Abschitzung der Anzahl der Gitterpunkte in B nach oben und unten;
3. Geometrie der Zahlen (Verschirfung eines Satzes von Blichfeldt).

H.Horni o h (Graz): Beschrimkte Integrale und unendliche. Matrizen.

Auf den zweiblattrigen Riemannschen Flichen mit reellen, sich nur im Un-
endlichen hiufenden Verzweigungspunkten werden die simtlichen beschrankten
Integrale aufgestellt. Die Perioden der beschrinkten Normalintegrale bilden
init oine unendliche Matrix, deren Eigenschaften néiher untersucht werden.

_ Vgl, hiorzu: Nachrichten der OMG. Nr.7, 8.9, und Monatshefte f. Math.
4 (1049): 187—201. |

"R.Inzinger (Wien): Iferierte Integrale periodischer Funktionen und
Verallgemeinerungen Bernoullischer Polynome.

 H.Weyl hat den von B, Riemann und J. Liouville eingefiihrten
Begriff des iterierten Integrals einer Funktion f (x) durch .

[ o]

Inf (@) =fal@)={fl@—1) Pa(t) dt
: . 0

auf periodische Funktionen vom Mittelwert Null iibertragen. Dabei bedeutet
P, (x) jene Funktion mit der Periode 1, die im Intervall [0,1] mit dem n-ten
Bernoullischen Polynom iibereinstimmt. Durch Interpolation des Bildungs-
gesetzes der Fourierreihen der Funktionen Py (x) gelang es Weyl, diese Funk-
tionen fiir positive nichtganze Indizes zu verallgemeinern und damit auch das
iterierte Integral einer periodischen Funktion fiir diese Ordnungen zu erkléren.

P.Bohmer hat die Bernoullischen Funktionen fiir beliebige komplexe
Ordnungen als partikulire Losungen gewisser Differenzengleichungen eingefiihrt
and diese Funktionen durch ein Schleifenintegral definiert, jedoch nur fiir negative
reelle Indizes auch eine reelle Integraldarstellung derselben angegeben.

Ausgehend von einer geometrischen Fragestellung wird in dem Vortrag das
von einem Parameter s abhingige iterierte Integral einer periodischen Funktion
f(x) eingefithrt, wodurch es gelingt, sogenannte ,erzeugende Funktionen”
. By (z, s) zu definieren, deren Reihenentwicklungen "

Bukil) 8
n1 %}

Ba(z 8) =X (—1)

i=0

nach den Potenzen des Parameters s die Bernoullischen Funktionen beliebiger
positiver Indizes bestimmen. Fir die Funktionen En werden reelle Integraldar-
stellungen ‘angegeben, aus denen solche fiir die Bernoullischen Funktionen By
folgen. Es wird gezeigt, daB alle Eigenschaften der Bernoullischen Polynome
“sinngemiB auch fiir die Bernoullischen Funktionen gelten. ) .

G Koéthe (Mainz): Lineare topologiséke Riume und Funktioneﬁ;
theorie. ' ' '

Sei B der lineare Raum aller ganzen transzendenten Funktionen. Er fall |

nicht unter die Ban a ch sche Theorie, da er nicht normierbar ist. Seit einiger
Zeit ist die Theorie der linearen Réume jedoch erfolgreich ausgedehnt worden auf
gewisse allgemeinere lineare topologische Raume, so daB es moglich ist, R und
weitere aus analytischen Funktionen gebildete lineare Réume mit den Hilfsmitteln
dieser Theorie zu untersuchen und so neue Methoden und Fragestellungen in der
“Funktionentheorie zu erbalten und umgekehrt aus der Funktionentheorie An-
regungen fiir die linearen Réume zu bekommen.

Fragh man z. B, nach allen linearen stetigen Abbildungen 4 von E in sich
{die Stetigkeit im Sinne der gleichméBigen Konvergenz in jedem Kreis |z|<r -
verstanden), so erhilt man sie in der Form des Umlaufintegrals i
' 1
2mi

wobei 4 (z, 1), der ,,Kern” der Abbildung, eine analytische Funktion zweier
Variablen mit passendem Konvergenzbereich ist (0. Toeplitz). T

o A w (@) = w(2) = {A (2, —1—) % (t) (Z_;’
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Durch Heranzichung des konjugierten Raumes — fiir B ist dies der Rawm
der Potenzreihen in O mit positivem Konvergenzradius —, Bildung der adjungierten.
linearen Operation und Heranziehung der Neumannschen Reihe erhilt man eine:
wesentlich vereinfachte Ableitung der Resultate von B. Hilb und 0. Perron
iiber Differentialgleichungen unendlich hoher Ordnung.

Fiir die allgemeine Theorie der linearen Réume ist umgekehrt z. B. interessant,
daB die Multiplikation aller Elemente von R mit einer festen ganzen transzendenten.
Funktion @ (z) mit unendlich vielen Nullsteilen einen -linearen Isomorphismus.
von R auf einen abgeschlossenen linearen Teilraum ohne Komplementirraum
ergibt; anders als im Hilbertschen Raum braucht daher in R ein linearer Isomor-
phismus keine linke Reziproke zu haben.

Y.Martin (Rennes): Sur les séries de polyndmes d’interpolation.

Der Vortragende. legt einige kiirzlich gewonnene Ergebnisse dar, die Reihen
von Interpolationspolynomen der Bauart

o0 n
1 ¥ty P (2) mit Py (2) = 1 und Py (z) = II (1 —2/lm)
0 : 1

betreffen. Es werden folgen.de Falle betrachtet:
. A. Die I sind positiv wnd bilden eine gegen + ©© strebende wachsende Folge.
Je nach Divergenz oder Konvergenz der Reihe der Kehrwerte ergeben sich.
die Unterfille A, und A,.
B. Die Iy sind komplex und bilden eine absolut konvergente Reihe.
Tm Fall A, besitzen die Reihen (1) wie Dirichletsche Reihen je eine
Abszisse einfacher, bzw. absoluter Konvergenz. Im Falle A, geniigt die Konvergenz

ganzen Ebene konvergiere. — Die Reihen B besitzen wie T & y1orsche Reihen
einen Konvergenzradius.

Koeffizienten @, und der Folge (I,) angeben.

unter gewissen Bedingungen in denselben Punkten konvergiert wie A, und eine
Funktion darstells, die in der Umgebung der Konvergenzgeraden dieselben Sin-
gularititen besitzt, wie die durch A, dargestellte Funktion.

Das Studium der notwendigen und hinreichenden Bedingungen fiir die Dar-
stellbarkeit einer in einer Halbebene erklirten Funktion f (z) durch eine Reihe A,
fithrt auf Sitze, die das Wachstum dieser Funktion und die Lage ihrer-Nullstellen.
verkniipfen. ‘ » ‘

Die Analogie der Reihen B und der Potenzreihen 1aBt sich schlieBlich bis zu
ihrem Verhalten auf dem Konvergenzkreis verfolgen, wo fiir die Reihen B Sitze.
nach Art jener von Abel, Littlewood, Riesz und Fejér gelten.

menti di analisi funzionale per ricerche quantitative ed esistenziali,.
concernents 1 sistemi di equazions lineart a derivate parziali.

s werden sehr allgemeine Typen linearer Funktionalgleichungen betrachtet,.
von denen vorausgesetzt wird, daB fir sie ein Reziprozitdtsgesetz besteht. Es.
wird cine allgemeine Theorie entwickelt, deren Ergebnisse zur Berechnung der
Lémungen der betrachteten Probleme wie auch zu Existenztheoremen fithren..
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der Reihe fiir einen einzigen von den I, verschiedenen Punkt, damit diese in der .

Die beiden Konvergenzabszissen der Reihen A, lassen sich als Funktionen der-

Die Analogie zwischen den Reihen 4, und den Dirichletschen Reibhen gehhv
noch weiter: Jeder Reihe 4, 1iBt sich eine Dirichletsche Reihe zuordnen, welche

M.Picone (Rom)— verfreten durch G. Fichera (Rom): Nuovi fonda-

Die hervorstechendste Anwendung erhélt man im Falle von Systemen linearer
partieller Differentialgleichungen, fiir weélche unter anderem allgemeine Rezi-
prozitétssatze abgeleitet werden.

Unter die vorliegende Theorie fallen jedoch auch noch andere Typen von
Funkt_lonalg}emhungen, wie beispielsweise die - Integro-Differentialgleichungen
und die Gleichungen, die sich auf duflere Differentialformen beziehen.

J. Radon (Wien): Geschlossene Extremalen wund isoperimetrische
Ungleichungen. :

Wendet man die Weierstraf3-Hilbertsche Feldtheorie auf eine

. einfach unendliche Schar geschlossener Extremalen, die das Gebiet zwischen

zwei Hilllkurven H,, H, doppelt bedecken, sinngemiB an, so gelangt man zu
Aussagen iiber Extremwerte eines Integrals vom einfachsten Typus der Variations-
rechnung beziiglich geschlossener Kurven, die in dem Gebiet zwischen H, und H,
verlaufen und beide Hilllkurven treffen. *

Hier@us lassen sich sehr einfache Beweise fiir die isoperimetrische Ungleichung
sowohl im euklidischen, wie im nichteuklidischen Fall gewinnen, die auch unab-

“hingig von Voraussetzungen aus der Variationsrechnung in wenigen Zeilen dar-

stellbar sind.

Unter Heranziehung des bekannten ,,Verkreisungsverfahrens” von H. A,
Schwarz 188t sich in gleich einfacher Weise auch die Minimaleigenschaft der
Kugel nachweisen. ’

U.Richard (Turin): Su una equazione non lineare del secondo ordine.

Zahlreiche Probleme der mathematischen Physik haben die Mathematiker
veranlaflt, Differentialgleichungen vom Typ
@A) 2= (@ty) +aagn =0 (y' = dyjda)
mit positiven reellen Exponenten » und g zu betrachten und im Bereiche positiver
 die Losungen zu suchen, die einen vorgeschriebenen Anfangswert y (0) = ¢ > 0
besitzen (Lésungen von Emden). Fir diese Losungen — die abnehmend aus-
fallen — interessiert die Entscheidung, ob sie eine endliche Nullstelle oder ein
asymptotisches Verhalten aufweisen. Von G.Sansone stammt die fir die
Existenz einer Nullstelle notwendige und hinreichende Bedingung 2¢ > n — 1.

Das Problem laft sich zunéchst auf die Gleichungen

i o .
(B gy @ y) ety =0 (p>0)
verallgemeinern, und schlieflich iiberhaupt auf Gleichungen von der Bauart
d
(© o (P @) y) + @ @)y =0,

Wol'oei.(im Bereiche positiver x) P (2) eine von Null an wachsende und @ () eine
beliebige positive Funktion bezeichnen.
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Hinsichtlich. der Gleichungen (B) sind drei Falle zu unterscheiden:

(B,) ¢ < 1. Die Singularitit im Ursprung 158t sich durch einen Wechsel
der Veranderlichen heben. :

(By) p > 1. Die Gleichung 1a8% sich durch Veréinderlichenwechsel auf den
Typ (A) zuriickfithren. ‘

(By) p = 1. Die Gleichung ist von (A) verschieden; die Emdenschen Lisungen
existioren und besitzen immer eine endliche Nullstelle.

Die Methoden und Resultate lassen sich auch auf die Gleichungen (C) tber-
tragen, wobei wiederum drei Félle zu unterscheiden sind, je nach dem Verhalten
des zwischen den Grenzen o und b genommenen Integrals von 1/P (x), das kurz
mit, J bezeichnet sei: .

(Cy) J konvergiert fiir @ » 0;
(Cy) J divergiert fiir & » 0 und konvergiert fiir b » 4 ;
(Cy) J divergiert fiir ¢ » 0 und fiir & » 4 .

Die Falle (C;) und (C;) verhalten sich wie die entsprechendfen (By) und (Bj); fir
allgemeingiiltige Aussagen im Falle (C,) sind jedoch zusitzliche Voraussetzungen
zu treffen.

}'11. Sehmetterer (Wien): Uber trigonometrische Reihen.

Unter den neueren Kriterien fiir die Konvergenz der Fourierschen Reihe an
einer Stelle verdient wohl das von Young (etwa in der Formulierung von
Pollard) besonders Beachtung, Es ist nun bemerkenswert, daf man dieses
Kriterium als erstes Glied einer Kette von Kriterien guffassen kann, welche in
gewissem Sinne die ,besten” sind.

Tn formalem Zusammenhange damit steht ein Satz {iber die Lebesgue-Sum- -

mierbarkeit von Reihen, dessen Voraussetzungen iiber die Grofenordnung der
Reihenglieder sich auf ,.einseitige” -Bedingungen ansdehnen lassen. Ein Satz
von #hnlichem Typus und ein Kriterium fiir die Summierbarkeit der Fourierschen
Reihe durch logarithmische Mittel erlauben es, unter Hinzuziehung bekannter
Umkehrsiitze ein ganz neues Konvergenzkriterium fiir Fourierreihen auszusprechell.

E.Ullrich (GieBen): Wertverteilung wnd Differentialgleichungen.
Vortragsauszug nicht eingelangt.

- mnicht mehr als 2p unabhiingigen Perioden, in welchem ein algebraisches Ad-

SEKTION II: GEOMETRIE

M.Benedicty (Rom): Sopra una trasformaziorie cremoniane colle-
gato con lo teoria delle funzioni quasi abeliane.

Mit Severi (Funzioni quasi abeliane) wird eine algebraische Kurve vom.
Effektivgeschlecht Null betrachtet, auf welcher ein neutrales Feld mit Hilfe
von 7, neutralen Paaren getrennter Punkte und n, neutralen Paaren zusammen-
fallender Punkte festgelegt sei.

Der Raum Sy, (n = n; -+ #,), dessen Koordinaten z;, ...y, die zu den Punkt-
n-tupeln der Kurve gehérigen elementarsymmetrischen Funktionen sind; stellt
ein Modell der fastabelschen J acobischen Mannigfaltigkeit des neutralen
Feldes dar, wenn als Integrale exster Gattung die Gro8en uj = log Bj (j = 1, .. .%y).
g = Rk (k= mny, + 1, ...n) eingefiihrt werden, wobei durch R; = const gewisse
n Hyperebenenbiischel beschrieben werden, die durch die neutralen Paare be-
stimmt sind. .

Ein anderes Modell derselben Mannigfaltigkeit stellt jener Rauwm §'p dar, -
der durch die Koordinaten zj = exp uj, 2x= ux beschrieben wird.

Die hierduch definierte Cre m ona - Transformation i = Bi (¢, .- .¥n)
hat der Vortragende niher untersucht. Er hat die linearen Formensysteme beider :
Réaume bestimmt, denen Hyperebenen entsprechen, ebenso die. Kurven,. die in
Geraden iibergefithrt werden, und schlieflich die Ausnahmsmannigfaltigkeiten
der Verwandtschaft mit besonderer Beriicksichtigung ihrer geometrischen Be-
deutung. - . ’

»

E.M.Bruins (Amsterdam): Niederdriicken wund Zerbrechen wvon
Invarianten in der Geomelrie.

. Viele geometrische Relationen lagsen sich einfach darstellen mit Hilfe der zum
Ubertragungsprinzip von Clebsch inversen Operation, dem ,,Niederdriicken”
von Invarianten. Manche planimetrischen Stitze kann man so auf triviale biniive
Identitdten zuriickfihren. :

Eine Methode zur Beseitigung von Asymmetrien, welche oft die Kiirzung durch
viele Faktoren herbeifiihrt, ist das ,,Zerbrechen” von n-dren Invarianten, eine
Reduktion auf bindre Invarianten mit Hilfe einer Normalkurve. Fiir die Plani-
und Stereometrie fiibrt das zu einer einfachen Symbolik mit alternierenden Sym-
bolen, die, alle Vorteile der n-aren symbolischen Methode beibehaltend, neue
Vereinfachungen erméglicht. So werden z. B. die fundamentalen Beziehungen
im ,,Hexagramma mysticum” auf sehr einfache und symmetrische binsire Formeln
zuriickgefithrt.

F. Conforto (Rom): Sopra le trasformaziont in sé delle varietd quasi ?
abeliane di tipo Picard.

Ein Korper fast-abelscher Funktionen vom Geschlechte p ist nach F. Severi
ein Koérper meromorpher Funktionen von p Verdnderlichen u;, w,, ...up mit
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ditionstheorem im Weierstra Bschen Sinn gilt. Ist die Anzahl der Perioden
genau 2 p, so liegt ein gewdhnlicher Korper abelscher Funktionen vor und das
Additionstheorem ist in diesem Falle automatisch erfullb.

Ist nun K ein Korper fast-abelscher Funktionen vom Geschlecht p, so kann
man in K p + 1 Funktionen wihlen, die dureh eine (einzige) algebraische Rela-
tion verbunden sind, welche als Gleichung einer algebraischen Mannigfaltigkeit 7y
betrachtet werden kann. Man kann auBerdem erreichen, daB die Punkte der
V) eineindeutig den modulo o (@ eine Matrix primitiver Perioden) genommenen
Wertegruppen ay, ¥, - . . %p entsprechen. Dann heibt diese — nur bis auf birationale
Transformationen definierte — Vyp die dem Korper K zugehorige fast-abelsche
Mannigfaltigkeit vom Picardschen Typus. Als Funktionen des Punktes der
V,, betrachtet, transformieren sich die Funktionen von K in die rationalen Funk-
tionen auf der Vy, und die unabhéngigen Veranderlichen 4, Uy, ...%p in p linear

unabhingige Integrale von totalen Differentialen, die als Integrale erster Gattung .

betrachtet werden diirfen.

Ts werden verschiedene Probleme diskutiert und verschiedene Frgebnisse
tiber diejenigen Transformationen einer fast-abelschen 7, vom Picardschen
Typus in sich mitgeteilt, die durch lineare Kongruenzen zwischen. den Integralen
Ugy Mgy - . Uy Gargestellt werden.

C. BEhresmann (StraBburg): Sur la notion de connexion infinitési-
male dans un espace fibré et sur les espaces & connexion de Cartan.

1. Der Begriff des Raumes von Cartanschem Zusammenhang kniipft
sich an einen allgemeinen Begriff des infinitesimalen Zusammenhanges in einer
gefaserten Mannigfaltigheit: Sei & (B, F) ein differenzierbarer gefaserter Raum
Tait der Basis B und der Fasor I'; hierzu existiert stets ein differenzierbares Schnitt-
feld O von n-dimensionalen Flichenelementen, wobei n = dim B. Ein infinitesi-
maler Zusammenhang in E wird nun durch ein Feld ¢ definiert, das der folgenden
Bedingung (I) geniigt: Jeder Bogen xax’ von B ist die Projektion einer Integral-
kurve z2' von C, deren Ursprung z auf der Faser F'x beliebig ist. — Die Zuordnung
2 2 stellt dann einen Homdoomorphismus zwischen Fy und Fy dar. Man hat
eine Abbildung des Gruppoids der in x geschlossenen Wege auf eine Gruppe von
Automorphismen von Fy, die Holonomiegruppe genannt wird und als Struktur-
gruppe von F (B, F) aufgefait werden kann.

2. Sei B (B, F, @, H) eine Faserung mit der L e schen Gruppe G. I besitzt
eine Struktur, die die Automorphismengruppe & zulaBt und sich auf alle Fasern
itbertriigh, Das Feld C wird einen Zusammenhang in E definieren, wenn zu jedem
Bogen zz’ ein Isomorphismus zwischen Fy und Fy gehort. Ein solcher Zusammen-
hang wird auch durch ein Schnittfeld C, des zugehorigen gefaserten ,,Haupt-
raumes” H (B, @), genannt ,,Raum der Bezugssysteme’ (espace des repéres),
definiert; dieses Feld ist invariant gegeniiber den Transformationen & » ks (b aus
H, ¢ aus (). Ein solches Feld existiert immer und erfiillt die Bedingung (I). —
Der Zusammenhang ist ferner definiert durch eine Funktion z + dz » w (z + dz),
wobei z -~ dz einen’ Tangentenvektor von H und w (z 4+ dz) eine infinitesimale
Transformation aus G bedeutet. Fiir festes z ist w linear und genfigh den Be-
dingungen.

(1T) w ((z +d2) s) =sFw e+ de) s
‘ w(z (s + ds)) = s~ (s + ds).

3. Der Tall eines Cartanschen Zusammenhanges: F =@/@ (G = ab-
geschlossene Untergruppe von @), dim B = dim F, B (B, F, G, H) besitzt einen
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wmit B identifizierbaren Schnitt, Fy soll B in- berithrend heilen, wenn die Tan-
gentenvektoren von Fy in & mit den Tangentenvektoren von B in z iibereinstimmen ;
dies fﬁhr§ auf charakteristische Klassen von B. |
Tst H' der Raum der Bezugssysteme mit dem Ursprung z, so existiert ein
. 'Car_ta_nscher Zusammenhang und wird durch eine Funktion z + dz » w (2 + dz)
definiert, die der Bedingung (IT) geniigt und fiir festes z umkehrbar linear ist;
2 4 dz bedeutet dabei einen Tangentenvektor von H'. Ein Cartanscher Zusammen.
hang (:\,njospric}.lt einem besonderen globalen Parallelismus in H'. '
4. Diskussion einiger Globalprobleme, Raume mit Cartanschem Zusammen-
han§I betreffe?d.h
an vergleiche die einschlagigen Arbeiten des -Vortragenden in C. R. 202
{1936): 2033; C. R. 204 (1938): 1433; C. R. 224 : ] ; © -
logie (C. N. R. S., Paris, (34_)5). (1847): 1611; Collogue de sopo

F.Fabricius-Bjerre (Kopenhagen): Sur les hélices projectives
d’une quadrigue. ’ ‘

Eine Ranmkurve wird ,,projektive Boschungslinie” genannt, wenn ihre Tan-
genten einen gegebenen Kegelschnitt ¢ treffen. Durch eine Kollineation 148t sie
sich in eine gewthnliche Boschungslinie transformieren. Es sollen nuf jene pro-
jektiven Boschungslinien betrachtet werden, die auf einer nicht ausgearteten
Flache zweiten Grades I verlaufen.

_ Der Polarkegel €' von ¢ beziiglich F schneidet diese Fliche nach einer Quartik ¢,
die die Spitzen der projektiven Boschungslinien tragt; sie trennt die Gebiete von F,
die (reelle) Boschungslinien enthalten von jenen, die keine enthalten. Die Tan.
_gent_‘la.lebengn von ( schneiden ¥ in Kegelschnitten %, die ¢ doppelt berithren.
B Sei O ein beliebiger Raympunkt und U seine Polarebene beziiglich F. Die
Zentralprojektion I’ einer projektiven Boschungslinie ! aus O auf U ist im all-
gemeinen Orthogonaltrajektorie eines Systems nichteuklidischer Kreise %', die die

- nichteuklidisch-zirkulare Quartik ¢’ doppelt beriihren. Der MaBkegelschnitt der

Ebe}m_ U ist dabei ihr Schnitt mit F. Fir besondere Annahren von O und F
bezughch ¢ erhalt man spezielle Aussagen. — Die Projektionen der Spitzentangenten
der projektiven Boschungslinien ! hiillen die nichteuklidische Evolute von q
ein. Die Beriihrungspunkte der aus einem Punkt M in 7 an die Bildkegelschnitte &’
legbaren Tangenten liegen im allgemeinen auf einer nichteuklidisch-zirkularen
Kurve achter Ordnung, die M als vierfachen Punkt besitzt.

Ist die Flache J' konvex, so laft sie sich kollinear in eine Kugel transformieren
und man kann die Gestalten der projektiven Boschungslinien angeben, die auf

_der Kugel als Orthogonaltrajektorien einer Schar gewdhnlicher Kreise erscheinen.

Der ‘vorliegende Bericht wurde durch Untersuchungen von W. Wunder-
lich (Sitzungsber. Ak. Wiss. Wien 155/1947 und 156/3948) angeregt und ver-
allgemeinert einige seiner Resultate.

P. Funk (Wien): Uber zweidimensionale Finslersche Riume mit kon
stanter Kriimmung und mit geradlinigen Extremalen. R

Die Linienelemente fiir diese Geometrien wurden bereits in frith ei
bestimmt (Math. Ann. 101/1929; Math. Zeitschr. 40/1935). (thoren Arbeiten

Der Vortrag beschaftigt sich hauptsichlich mit dem Fall, wo das Kriimmungs-
maf eine positive Konstante ist. Das Linienelement hat dann, wenn man oin
beliebiges cartesisches System zugrunde legt, die Form i

! yis
=T =




wobei @ und % Funktionen der Bestimmungsstiicke o = ¥’ und b =Y — Xy’
der Geraden sind.
Setzt man ferner y — gz -+ b und v = au, so sind die vier Grofen x, y, w, v
der Bedingung
y + w = f (&4 i)
unterworfen, wobei f eine analytische Funktion komplexen Argumentes bedeutet.
Jeichwertig mit dieser Forderung sind .die partiellen Differentialgleichungen

uyx + vy =0, uxvy»—uyvx:l.

Behandelt wird nun das Problem der Bestimmung jener Geometrien unter
den genannten, fiir die bei allen Geraden in der ganzen euklidischen Bildebene
die MaBbestimmung stetig und stetig differenzierbar veranderlich ist. Die Frage
erweistsich als identisch mit einerel mentaren Abbildungsaufgabe vonzwei Schlitz-

bereichen aufeinander. — Setzt man das starke Monodromieaxiom AB = BA

voraus, so erweist sich die elliptische nichteuklidische Gleometrie als die einzige
Geometrie, die diesen Bedingungen entspricht. v
Gleichzeitig wird die Frage beantwortet: Welche Losungen der partiellen
Differentialgleichung
Zxx 2yy — (#xy)? == 1
gind in der ganzen ay-Ebene und welche Losungen sind in der ganzen xy-Ebene
mit Ausnahme eines einzigen Punktes regulér? ’

F.Gaeta (Madrid): Ricerche sulle ]‘amiglie di. curve sghembe al:
gebriche.
Vortragsauszug nicht eingelangt. -

J. O.H. Gerretsen (Groningen): Eine Abbildung der Linienelemente
des n-dimensionalen Raumes auf die Punkte des (2n — 1) - dimen- -

stonalen -Raumes.

Unter einem Linienelement wird die Figur eines Punktes des n-dimensionalen
projektiven Raumes (mib algebraisch abgeschlossenem Koordinatenkorper) und

einer mit mit ihm inzidenten Geraden verstanden. Diese Linienelemente -bilden

eine (2 n— 1)-dimensionale (irreduzible) algebraische Mannigfaltigkeit.

Zur Herstellung einer Abbildung dieser Mannigfaltigkeit auf einen linearen
Raum betrachten wir im (2n -+ 1)-dimensionalen Raum eine Segresche
Mannigfaltigkeit ¥V von der Dimension und Ordnung n + 1, die als Produkt-

mannigfaltigkeit eines n-dimensionalen Raumes und - einer Geraden entsteht.

Diese Segresche Mannigfaltigkeit enthalt somit oot untereinander fremde n-dimen-
sionale Riume K. Einen dieser Riume wihlen wir als Grundraum, in dem
sich die Linienelemente befinden; daneben werden noch zwei andere, R wnd R".
ausgezeichnet. Als Bildraum  wihlen wir einen (2 n — 1)-dimensionalen
Raum allgemeiner Lage. — Die Raume, die den Punkt P eines Linienelementes
mit R, bzw. die Gerade p des Elementes mit B” verbinden, schneiden den Bild-
raum in einem (n— 1)-, bzw. n-dimensionalen Raum; der Schnittpunkt dieser
Raume wird als Bildpunkt des Linienelementes betrachtet. Umgekehrt
sohneiden die Verbindungsriume eines Bildraumpunktes mit R', bzw. R den
Grundraum in zwei Punkben P’, bzw. P'/, welche das Linienelement durch deén
Punkt P — P’ und die Gerade p = P’ P’' bestimmen. Die Abbildung ist im
allgemeinen amkehrbar eindentig. '

Von Interesse sind die Mannigfaltigkeiten der Ausnahmeelemente, bzw. der
‘Ausnahmepunkte, sowie die Mannigfaltigkeiten im Bildraum, die den sogenannten
kanonischen Manmnigfaltigkeiten der Linienelemente entsprechen, und schlieflich
die Mannigfaltigkeiten der Linienelemente, deren Bildpunkte lineare Teilriume
des Bildraumes erfiillen. ‘

L. Godeaunx (Liittich): Surfaces non rationnelles de genres zéro.

Sei F eine regulire algebraische Fliche vom QGeschlecht p, > 2, deren kano-
nisches System |C| irreduzibel ist und eine zyklische Involution I, ohne vereinigte
Punkte enthalt. Damit die Bildfliche G von I, die Geschlechter p'y = p'g = O
habe, ist es notwendig, daB p = p, -+ 1 ist und daB im System |C] p — 1 = a
isolierte Kurven auftreten, die Ip angehdren. Diesen Kurven entsprechen anf ¢

p—1 Kurven ¢;, ¢, -.-Cp—1. -
Das bikanonische System |2 | von F enthalt p lineare Teilsysteme, die -

I, angehoren, Diesen Systemen entsprechen auf G die Adjungierten zu ¢y, s
.. .¢p—1 und das bikanonische System der Fliche. Haben die Kurven c,, ¢, .« - -Cp-—1
das Geschlecht 7, dann hat G das Bigeschlecht P, == 7 und das lineare Geschlecht
p1) von F wird gegeben durch

PO = (pa+ 1) (m—1) + 1.

Nimmt man fir F die Schnittfliche von vier Hyperquadriken im By — eine
Fliche, deren kanonisches System durch die iiberebenen Schnitte dargestellt
wird —, so ist es moglich, diese Hyperquadriken invariant gegeniiber einer
zyklischen Kollineationspruppe mit der Periode 8 zu wihlen, die keinen Doppel-
punkt auf F besitzt, Man hat dann p, = 7 und @ ist eine Fliche mit den Ge-

.schlechtern p's = p'g =0, w==P;=3 und Py=7." Die Gleichungen eines

trikanonischen Modells von & im R, lassen sich leicht aufstellen.

F.Hohenberg (Graz): Hine einfache Fliche achier Ordnung.

Diese Fliche F stellt eine Verallgemeinerung der Kegelschnitte und auch der
Zykliden dar. Fiir die mit beiden Vorzeichen zu nehmenden Abstiande d; ihrer
Punkte von den Ecken Fi eines gleichseitigen Dreieckes gilt nsmlich

dy + dy + d5 = 3@ (= const).

Yiir @ = 0 zerfallt F in die beiden Minimalkegel durch den Umkreis (U, e)
des Dreiecks. Fiir ¢ > 0 enthalt die Fliche zuniichst drei paare Ovale, die um
je einen Bogen des Umkreises gelagert sind und sich fiir wachsendes ¢ der drei-
fach gezahlten Kugel (U, 3 @) nahern. Diese drei Ovale schneiden einander zu
zweit in drei Doppelkreisen von . Diese Doppelkreise gehen durch zwei drei-
fache triplanare Punkte der Fliche. Fiira > e existiert noch cin mittleres paares
Oval, das sich fiir ¢ = ¢ auf U zusammenziehb und fiir groBe o der Kugel (U, &)
nihers. Der absolute Kegelschnitt ist doppelte Riickkehrkante von F; deren
Tangentialebenen umbiillen zwei Minimalkegel. — Auf ¥ liegen zahlreiche Raum-
kurven niedriger Ordnung, z B. o2 sphirische Raumkurven vierter Ordnung
und 18 parabolische Kreise. ’

Die Fliache hat die Gleichung

T 484 K, K; Ky = 0,
wobei 7' = 0 den Torus durch die Doppelkreise und Ki = 0 die Kugeln durch
je zwei Doppelkreise bedeuten. Mit F sind verschiedene andere Flachen ver-
kniipft, aunch ist F Koinzidenzfliche einer rdumlichen Involution vom Jon-
quidresschen Typus.
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‘Zwisghen F und der Romerfliche Steiners besteht derselbe Zusammen-
hang, wie zwischen dem Poincaréschen und dem Cayley-Kleinschen
Modell der nichteuklidischen Raumgeometrie (D ar b o u'x sche Verwandtschaft).

E.Kruppa (Wien): Analogien 2wischen Raumbkurven wund Strahl-
fléichen im R,.

Der Vortragende hat in einem bereits verdffentlichten und in einem noch

unter der Presse befindlichen Aufsatz gezeigh, daB zwischen Raumkurven und
Strablflachen viel mehr Analogien bestehen als bisher bekannt sind (Mh. Math..

52/1948: 323—336; vgl. auch die Vortragsberichte in Nachr. Nr. 4, S. 10, und
Nr. 5, S. 6). -

Der Vortrag bringt als neues Beispiel dafiir einen Satz von Cesaro iiber
Bertrand-Kurven und seine Verallgemeinerung auf Strahlflichen.

J. Leray (Paris): L’emploi formel, en topologie, du calcul différentiel
extérieur. »

Der Bericht stiitzt sich auf die folgenden Arbeiten aus den letzten Jahren:
J. Leray, Collogque de topologie algébrique (C. N. R. 8., Paris); C. R. 222 (1946):
1366, 1419; C. R. 223 (1946): 395, 412; C. R. 228.(1949): 1545, 1784; C. R.
229 (1949), im Druck; Journ. de math., im Druck.
H. Cartan, Colloque de topologie algébrique; C. R. 226 (1948): 148, 303.
J. L. Koszul, Thise; C. R. 225 (1947): 217, 477.

H.R.Miiller (Graz): Uber eine infinitesimale kinematische Abbildunyg.

" Ausgehend von der Abbildung der orientierten Geraden des dreidimensionalen
cuklidischen Raumes auf - die dualen Punkte der Einheitskugel (St u dy sches
Ub'ertragungsprinzip der Liniengeometrie) wird eine Strahlabbildung auf infini-
tesimal benachbarte Punktepaare der reellen Tinheitskugel betrachtet, bei der
der euklidische Punktraum umkehrbar eindeutig auf die Gruppe der infinitesimalen
Bewegungen (Drehungen) der Einheitskugel in sich bezogen wird. :

In dieser Abbildung hat z. B. ein Strahlbiischel zwei isometrisch bezogene
GiroBtkreise als ‘Bilder, die durch eine infinitesimale Drehung ineinander tber-
geben. Einem Strahlnetz entspricht das infinitesimale spharische Gegenstiick
zur bifokalen Verwandtschaft Burmesters. Die beiden Regelscharen einer
Quadrik besitzen zu Bildern einen sphiirischen Kegelschnitt & und zwei zu ihm
infinitesimal benachbarte, konfokale .sphirische Kegelschnitte von gleichem
Brennpunktsabstand wie k. Die Abbildung von Regelflichen fiihrt auf infinitesimal
benachbarte Kurvenpaare und gibt zu einer einfachen Deutung des Dralls Anlaf3;
fiir Torsen sind die Bildkurven isometrisch bezogen. Die Abbildung der wichtigsten
differentialgeometrisch ausgezeichneten Strahlkongruenzen liefert einfach zu
charakterisierende infinitesimale Transformationen der Einheitskugel in sich:

Eine flichentreue infinitesimale Punktverwandtschaft ist Bild eines Normalen-'

systems, eine konforme Transformation entspricht einem isotropen Strahl-
system usf. '

B.d’Orgeval (Grenoble): Inwvolutions rationnelles d’ordre premier
sur une surface algébrique possédant un faisceau irrationnel.

_Die fiir den Fall einer rationalen Involution dritter Ordnung von -P o m-
pilij (R. C. Acc, Lincei 1946) verwendete Methode 148% sich leicht auf rationale
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Involutionen beliebiger Primzahlordnung erweitern, wenn diese zu algebraischen
Flicher gehoren, die ein nicht rationales Biischel von Kurven besitzen, deren
allgemeine als irreduzibel vorausgesetzt wird. Man zeigt so:

1. Hangt das Biischel vom Geschlecht ¢ mit der Involution von der Ordnung p
derart zusammen, daB die einem Punkt M in der Involution zugeordneten Punkte
Kurven des Biischels durchlaufen, wenn M eine Biischelkurve beschreibt, dann
definiert die Involation eine p-fache Ebene, deren Verzweigungskurve aus hoch-
stens 2 p + 2 ¢ — 2 Kurven jenes Biischels besteht, welches das Bild des nicht-
rationalen Biischels der Fliche darstellt. In diesem Fall ist der Wert von ¢ un-
abhingig von dem vorgegebenen Wert von p.

9. Ist das Biischel vom Geschlecht g nicht in der obigen Weise mit der Invo-

lution p-ter Ordnung verkniipft, so definiert diese eine p-fache Ebene, deren Ver-

zweigungskurve gewissen Bedingungen unterliegt. Der Wert von ¢ kann (p — 1)
{p — 2)/2 nicht tibersteigen. Die Bilder der Biischelkurven bilden eine einpara-

metrige Schar vom Index p und der Ordnung m, das einem s-parametrigen linearen -

System mit » > 1 angehdrt. Der Fall » = 2 1aBt sich auf m = 1 zurtickfihren,
wobei die Verzweigungskurve die Klasse p und das Geschlecht ¢ hat; ist im be-
sonderen ¢ = p — 2, so existiert immer mindestens eine Regelfliche, auBer
Fir p = 5.

L. Peczar (Wien): Uber eine einheitliche Methode zum Beweis gewisser
Schliefungssitze.

Firr je vier Klemente eines Quotientenringes R wird der Begriff des Doppel-
verhaltnisses eingefithrt und mit dessen Hilfe, nach Auszeichnung eines Teil-

- korpers 4 von R, der Begriff der ,,4-Ketten” definiert. Aus den Ring- und Korper- ‘

postulaten folgt dann sofort der Satz: . .

Liegen die aus acht Elementen z (4 = 1, ...8) eines Quotientenringes ge-
bildeten Quadrupel (2, 2 2:5 22)s (2> 215 Zgs 2a)s (235 25 2,5 %) und (z,, 2;, 2, 21) in je
einer A-Kette, so sind entweder beide oder keines der weiteren Quadrupel
(215 23 % 24) UNd (2, 24 25, 2,) In je einer A-Kette enthalten.

Dieser Satz stellt die Existenz von allgemeinen und speziellen Konfigurationen -

von Elementen und 4-Ketten sicher und erweist sich so als die gemeinsame Wurzel
von gewissen geometrischen Séatzen, die A! Miquel, E.Miller, U.Graf
und R.Kahlau angegeben haben und welche Kreis-, Zykel-- und Parabel-
figuren beschreiben. : ' .

B.Segre (Bologna): Le rette delle superficie cubiche net corpi commu-
tativi. '

Bs sei ¥ irgend eine kubische Fliche, die in einem kommutativen Korper K
erklart ist. F' habe weder in K noch in einer Erweiterung von K einen Doppel-
punkt und die Charakteristik von X sei ungleich 2. Wenn K algebraisch abge-
schlossen ist, so ist die Anzahl » der Geraden von K auf F immer gleich 27 ; zwischen
den Geraden bestehen Inzidenzbeziehungen, die vom Kérper der komplexen
Zahlen her bekannt sind. Ist K hingegen nicht algebraisch abgeschlossen, so
bestehen fiir die » Flichengeraden im ganzen zehn Moglichkeiten:

1. » = 27; auch in einer Erweiterung von K gibt es keine weiteren Geraden
auf F.

2. n =15; die 12 fehlenden Geraden, die F in einem geeigneten Oberkorper
von. K besitzt, bilden eine Doppelsechs.




3. n == 9; diese Geraden bilden ein Steinersches System.

4. n = 7; eine dieser Geraden trifft alle iibrigen und diese verteilen sich auf
drei Paare schneidender Geraden.

(V14

. n=5; eine dieser Geraden trifft. alle {ibrigen und diese verteilen sich
 auf 2 Paare schneidender Geraden. .

6. » = 3; alle Gleraden liegen in einer Ebene.
7. n = 3; die Geraden sind paarweise windschief.
8. n = 2; die Geraden sind windschief. '
9. m=1
10. n = 0.

Alle 10 Moglichkeiten lassen sich z. B. im Korper der rationalen Zahlen ver-
wirklichen, wéahrend im Reellen bekanntlich nur die Falle 1, 2, 4 und 6 mog-
Jich sind.

Diese Ergebnisse werden ungiiltig, wenn F einen Doppelpunkt besitzt oder

K die Charakteristik 2 hat. Wenn man weiB, daB neun Geraden auf F in X ein

Steinersches System bilden, so héngt die Ermittlung der {ibrigen von einer ku-
bischen Gleichung in K ab; je nachdem diese in K drei, eine oder keine Wurzeln
besitzt, liegen die Falle 1, 2 oder 3 vor.

Durch eine geeignete Erweiterung des Verfahrens von Geiser ergibt sich
aus dem Vorhergehenden eine Einteilung der ebenen Kurven vierter Ordnung
vom Geschlecht 3 in einem Korper K hinsichtlich ihrer Doppeltangenten, die-
auf elf Typen fiihrt. '

F.Severi (Rom): Rigore e geometria algebrica.

Es handelt sich darum, auf einige heikle Punkte in den Grundlagen der alge-
braischen Geometrie italienischer Schule hinzuweisen und die Legenden von man-
gelnder Strenge zu zerstreuen. :

Nichtitalienische Vorliufer der geometrischen Methoden, die dann in Ttalier:
entwickelt wurden. Geschichtliche Vergleiche. Wesentliche und formale Strenge.

Definition und erste Eigenschaften der algebraischen Mannigfaltigkeiten,
von den Ttalienern aus der Eliminiationstheorie Kromneckers, von den
abstrakten Algebraikern aus dem Basissatz Hilberts abgeleitet.

Lineare und nichtlineare Mannigfaltigkeiten. Die Gra 8 m ann schen
Mannigfaltigkeiten. Die daraus folgende Bedeutung fiir den Begriff eines
algebraischen Systems von Mannigfaltigkeiten. Gegenitberstellung mit der
szugeordneten Form”, Diese Methode liefert in Wirklichkeit nicht, wie man
glaubt, die Darstellung einer Mannigfaltigkeit durch eine einzige Gleichung. —
Die italienische Geometrie war frithzeitig bemiiht, sich die Mittel zu verschaffen,
um ihre Sitze strenge fassen zu konnen. Insbesondere kannte sie bereits seit
fast einem halben Jahrhundert die Art, wie ein algebraisches System von Mannig-
fultigkeiten in einem linearen Einbettungsraum dargestellt werden kann, wihrend
dio ,,zugeordnete Form™ dies fiir einén nichtlinearen Einbettungsraum tut. Daher
I8t es nicht angebracht, zu glauben, daB beim Aufbau der Aquivalenzsysteme
und der virtuellen Mannigfaltigkeiten implizit Eigenschaften vorausgesetazt
werden, die orst von der abstrakten Algebra sichergestellt wurden.

Dev Bogriff des ,,punto. generico” ist einwandfrei und fiir den Gebrauch
gonau so wertvoll wie der spitere Begriff ,,allgemeiner Punkt” von Emmy N o e-
therund vander Waerden.
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Die Theorie der Schnittmultiplizitdt und der verallgemeinerte Satz von _
Bézout, so wie sie aus den Arbeiten des Vortragenden mit Hilfe der ,,G‘renz-
resultante” in strenger Form hervorgehen, verbunden mit einem lehrreichen
Beispiel von Perron. Rehabilitation der Krone ckeérschen Methode.

Ein weiteres Instrument von grofier konstruktiver Kraft und bedeutendem
EinfluB auf die Grundprinzipien, das von der italienischen Geomsetrie geliefert
wurde: die Korrespondenzen. Hieraus wurde im Jahre 1912 die erste strenge
Fassung des Satzes von der Erhaltung der Anzahl und hierauf die prézise Ein-
ordnung eines grofen Teiles der abzahlenden Geometrie gewonnen. Auch die
modernen Algebraiker haben sich weitgehend dieses Instruments bedient.

SchiuBfolgerungen: Die Grundlagen ? Ja! Aber vergessen wir nicht die Ent-
wicklvng des Baumes in seinen hochsten Zweigen, sonst kommt der Fortschritt
der Wissenschaften zum Stillstand!

F.Simonart (Lowen): Sur une congruence R associbe & une sutface
harmonique.

Man kennt die Erzeugungsweise der sogenannten ,harmonischen Strahl-
kongruenzen”, die vor kurzem von Vincensini eingefiibrt wurden: Sei S
eine auf die Grundebene E bezogene harmonische Fliche; zieht man dann jeweils
durch die Projektion M ! eines Flachenpunktes M die Parallele zur Flé,chennorma'le,
30 erhilt man eine harmonische Kongruenz, fiir welche B die Mittelfliche abgibt
wund die somit zur Familie der ,,R-Kongruenzen” von Ribaucour gehort.

Ersetzt man nun in dieser Konstruktionsvorschrift die Richtung der Flichen-
normale durch das Gemeinlot korrespondierender Normalen der Fliche § und
ihrer Konjungierten S, so wird man auf eine andere R-Kongruenz gefiihrt, deren
erzeugende Fliche ein Drehparaboloid mit zu E senkrechter Achse ist. Derartige
Kongruenzen lassen sich durch eine Eigenschaft charakterisieren, die sie zu den
allgemeinsten eigentlich konformen Abbildungen der Ebene E in Beziehung
setzt; in der Tat erhilt' man eine solche Abbildung, wenn man dem Spurpunkt
eines Kongruenzstrahles jeweils den Spurpunkt der Parallelen zuordnet, die durch
#in beliebiges, anferhalb E gelezenes, festes Zentrum geht. Man gelangt auf diese
Weise auch zu einer neuartigen Losung des Problems der Deformation eines
Drehparaboloides.

E. .St é in (London): Bremneigenschaften der linearen HEbenenkomplexe
in mehrdimensionalen Rdwmen.

Ein linearer Ebenenkomplex erzeugt eine Verwandtschaft
a) zwischen Punkten und Geradenkomplexen,
b) zwischen (eraden und Hyperebenen.

Im allgemeinen sind jeder Geraden eine Hyperebene und jeder Hyperebene
«o"2 Geraden zugeordnet, aber es existieren co'~! singuliire oder totale Geraden.

In einem Raume von ungerader Dimensionszahl (n =2k + 1) geht im all-
gemeinen durch jeden Punkt eine Gerade; es existiert aber eine (n — 3)-dimen-
sionale Mannigfaltigkeit von Punkten, durch die oc® singulire Geraden gehen uI}d
die von jeder singuliren Geraden in k Punkten geschnitten wird. — Beispiel
n = 5: Die singulire Mannigfaltigkeit eines nicht singuléren Ebenenkomplexes
besteht aus zwel windschiefen Ebenen.
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In ¢inem Raume von gerader Dimensionszahl (n = 2 k) geht nicht durch jeden
Punkt eine singulire Gerade. Wenn aber ein Punkt auf einer singuldren Geraden
liegt, dann gehen durch ihn mindestens oo! singulére Geraden. BEs gibt aber eine
quadratische Hyperfliche von singuliren Punkten, durch die je oo® singuléire
Geraden gehen. Die Gleichung dieser Mannigfaltigkeit kann aus der Gleichung
des Ebenenkomplexes leicht abgeleitet werden. — Beispiel n = 6: Die Normal-
form des allgemeinen Ebenenkomplexes ergibt sich auf Grund seiner Brenneigen-
schaften zu

. Droa + Pass - Pors + Pezs + Poge = 0,

die Gleichung der singuléren Hyperflache zu

oy vy gy —ak =0,

K.Strubecker (Karlsruhe): Uber einige Anwehdungen der Diffe-
rentialgeometrie des isotropen Raumes.

Wahlt man das Geradenpaar ¢ = 0, 22 + 32 = 0 als absolutes Gebilde einer
projektiven Metrik, so entsteht ein isotroper Raum (#, y,2) mit dem Bogen-
element ds?* = da? 4 dy? und einer sechsgliedrigen Bewegungsgruppe.

“Der isotrope Raum ist ein Grenzfall des elliptischen Raumes; z. B. existieren
auch in ihm zwei dreigliedrige Cliffordsche Schiebungsgruppen (Links-
und Rechtsschiebungen), die zu einer neuen Art von Parallelismus der Flichen-
elemente T (x,y, %, p, q) fihren: Verschiebt man E durch Links- und Rechts-
sehiebung in die Bildebene z = 0, so erhiilt man die beiden Bildpunkte £ (@ + ¢,.
y—p) wnd By (v —¢, y + p) von E. Diese ,parataktische Abbildung” iiber-
triigt jede reguliire Fliche z == z (w, y) auf eine eigentlich-flachentreue Abbll.(_iung_
£, » B: der Bildebene. Man hat so die Moglichkeit, diese Abbildungen iiber-,
gichtlich mit Hilfe der Flichentheorie des isotropen Raumes zu studieren.

Die. vier Grundformern der isotropen Flachentheorie sind -
.I=da:2—|—dy2:ds2,. Il = rda? - 2sdedy + tdy? ’
I1I = dp? + dg? = dS8?, 1V = (sdx + t dy) do — (r de + s dy) dy.
ds und dS sind die Bogenelemente der Fliche und ihres sphirischen Bildes,

1/R = I1/I die isotrope Normalkrimmung einer Flichenkurve; I/ = 0 liefert
die Asymptotenlinien, IV = 0 die isotropen Kriimmungslinien.

Das Linienelement ds der Fliche wird in den parataktischen Bildern auf-
gespalten in die Linienelemente ds; und dsy, deren Winkel » sei; es gilt
211

ds2 =14 111+ 21V, ds? =1+ II1—21V, tg v =——757 -

Den isotropen Kriimmungslinien der Flache entsprechen also die isometrischen

Linien (ds; = ds,) und. den Asymptotenlinien die parallelbezogenen Linien (» = 0).

der Bildbereiche. — Durch I - I1I = const kann man die.Il_adjkat?izgn der
parataktischen Abbildung darstellen, d. h. jene kongruenten Ellipsen 4, ir, die
in" der berithrenden Affinitit der flichentreuen Verwandtschaft existieren.

Beispiel 1: Die isotropen Minimalflichen (mit verschwindender isotroper

mittlerer Krimmung H =7 + ¢ = 0) sind identisch mit den Potentialflichen.
# =% f (& -+ iy) der Funktionentheorie. Ihre parataktische Abbildung fithrt
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auf eigentlich-flachentreue ‘Verwandtschaften mit normal gegeneinander  ver-
schwenkten Indikatrizen.

Beispiel 2: Die Flichen der festen Relativkrimmung K = rt —s? = - 1
filhren auf flichentreue Verwandtschaften mit parallelgestellten Indikatrizen:
Diese Verwandtschaften sind nach Study identisch mit jenen flichentreuen
Abbildungen, die zwischen den beiden Staudtschen Bildpunkten der komi-
plexen Punkte einer komplexen analytischen Kurve f(z, ) = 0 bestehen. Bei-
spielsweise stimmen die Staudtschen Bildpaare der Punkte eines komplexen
Kreises iiberein mit den parataktischen Bildern der Flichenelemente E einer
Schraubflache der festen isotropen Relativkrimmung K = - 1. ' :

L. Vietoris (Innsbruck): Geometrie des Bergsteigers.

Die Orientierung des Bergsteigers ist wie die des Seefahrers Anwendung der -
Geometrie. Wihrend sich aber der Seemann auf der duBerst regelmiBigen Meeres-
oberfliche bewegt und nur in Kiistengebieten mit ortlichen Besonderheiten zu
tun bekommt, steht der Bergsteiger gewdhnlich an einer Stelle, welche auch. bei
Unwetter oder Nacht durch geometrische und nichtgeometrische Eigenschaften.
von anderen Stellen unterscheidbar ist, wie etwa durch die Seehohe oder die
Richtung der durch den Standpunkt laufenden Fallinie,

Die fiir die Orientierung wichtigen geometrischen Eigenschaften des Gelindes.
werden vorgefithrt und ihre Verwendung gezeigt.

M.Villa (Bologna): Nuove ricerche sulle tms]‘ormazidm puntuali e dv
contatto. '

Der Vortragende berichtet iiber einige neue Ergebnisse, betreffend Punkt-
verwandtschaften und Beriihrungstransformationen im kleinen und groBen,
insbesondere das Produkt zweier Punktverwandtschaften, das einer Punktver-
wandtschaft assoziierte Differentialgleichungssystem, die algebraischen Be-
rithrungstransformationen und die charakteristischen Kurven einer Punkttrans-
formation. .

M.Villa (Bologna): Proprietd differenzials caratteristiche delle varietd:
algebriche. .

Der Vortragende berichtet iiber einige Ergebnisse, die Charakterisierung
algebraischer Mannigfaltigkeiten durch projektiv-differentielle Eigenschaften
betreffend. :

W.Wunderlich (Wien): Uber die polykonischen Loxodromen.

Zur Untersunchung stehen jene Raumkurven, die die Erzeugenden zweier
Kegel unter konstanten Winkeln durchsetzen. Nach Pirondini (1897) ver-
laufen sie im allgemeinen auf gewissen Drehflichen vierter Ordnung und gehen
bei Verebnung des achsenparallelen Zylinders, auf welchem sie liegen, in den
Bogen einer gemeinen Zykloide iiber. -Cesdr o erkannte dann 1903 den Dreh-
flichenmeridian als Cartesisches Oval, entdeckte noch einen dritten Kegel, fiir
don eine solche Kurve Loxodrome ist, und einen vierten, auf dem sie eine geo-

iiflsche Linie ist. ' ' : : :
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‘Diose Tatsachen lassen sich einem umfassenden Satz unterordnen, wonach
oine polykonische Loxodrome bei der Abwicklung ihres .Yerbmdungskegels mit
einemn. beliebigen -Achsenpunkt in eine zyklische Linie tibergeht; inshesondere
entsteht eine Kreisevolvente, wenn die Kegelspitze im auferordentlichen Brenn-
‘plmkb angenommen wird, Hieraus folgen auf durchaus elementarem Wege alle
bekannten sowie zahlreiche neue Eigenschaften, z. B. daf nichb nur die Tangenten
ond Schmiegebenen, sondern auch die -Normalebenen und Ktummungsa,chsenv
eine feste Kugel beriihren. Eine solche Loxzodrome und ihre Planevolute (Polare)

. sind geodétische Linien auf kongruenten Kegeln, und die polykonischen Kegel-
Joxodromen sind die einzigen Kegelgeoditischen tiberhaupt, deren Planevolute
wieder eine Kegelgeoditische ist. Die auf der genannten Drebflache — einer
speziellen Zyklide — verlaufenden oo? polykonischen Lozodromen stellen "deren
Darbouxsche Linien dar, weil ihre Schmiegkugeln die Flache beriihren.
Pie Loxodromen sind in einem gewissen Sinn anallagmatisch, als sie durch Inver-
sionen von den drei ordentlichen Flichenbrennpunkten aus in kongruente Kurven
itbergefithrt werden konnen.

Die analytische Darstellung der mehrfachen Kege]lo%odromen fuhrt im all-
gemeinen auf elliptische Integrale. — Als Sonderformen zéhlen zu diesen Kurven
die sphérischen Biindelloxodromen sowie die Boschungslinien auf Drehflichen
zweiten Orades mit lotrechter Achse.

SEKTION III: ALGEBRA UND ZAHLENTHEORIE

M.Deuring (Hamburg): Die Auflosung der Singularititen alges
braischer Mannigfaltighkeiten.

Vortragsauszug nicht eingelangt.

M.Dolcher (Triesty: Sur Paxiomatisation de la systématique des
théories mathématiques par une théorie générale des structures. -

Es handelt sich um ein Programm, das der Vortragende im Anschlufl an seine
Definition der ,,Struktur” (Rend. Sem. Mat. Padova 1949: 265—291) entwickelt.
Aus der Bemerkung, daBl man nicht jeder Struktur eine ,,Art” (im Sinne von
Bourbaki) zuweisen kann, — da ja im allgemeinen die gleiche Struktur durch
ganz verschiedenartige Bezichungen zwischen den Elementen der Menge gegeben
sein kann — wird gefolgert, dafl der Begriff des Isomorphismus zwischen zwei
mit einer Struktur versehenen Mengen aufgestellt. werden miisse, ohne auf die
speziellen Ausdriicke zuriickzugehen, durch welche die Verkniipfungen zwischen
den Mengenelementen jeweils dargestellt werden. Das ist moglich, wenn man
zwei Mengen als ,,isomorph” (d. h. von gleicher Struktur) ansieht, falls ihre Auto-
morphismengruppen auf Grund der vorausgesetzten Relationen identisch 'sind;
dies ist 50 zu verstehen, daB sie einander in einer umkehrbar eindeutigen Zuordnung .
der symmetrischen Gruppen der vorgelegten Mengen entsprechen. Eine Struktur

. wird damit auf eine Untergruppe einer (endlichen oder unendlichen) symmetrischen

Gruppe zuriickgefiihrt, was den Vorteil hat, daf jede Willkiir in der Wahl der
Verkniipfungsausdriicke verschwindet.

Es taucht nunmehr das Problem auf, unter den moglichen Strukturtypen
jene zu untersuchen, welche fiir die eine oder andere mathematische Theorie von
Interesse sind, d. h. die wichtigsten Strukturtypen durch Bigenschaften ihrer
Automorphismengruppen zu charakterisieren; auf diese Weise wiirde man — auf
die allgemeinste Weise — die ,,Arten” als Klassen der Untergruppen von sym-
metrischen Gruppen wiederfinden. Eine solche Untersuchung (die anscheinend
nur fiir sehr spezielle Fille unternommen worden ist) wiirde eine logische Grund-
lage fiir eine ,,Systematik” der mathematischen Theorien darstellen, die vor-
laufig lediglich fiir Kriterien angeregt wurde, die von Anwendungen herriihren,

" fiir welche sich die Theorien als geeignet erwiesen haben.

W.Grobner (Innsbruck): Uber die Eliminationstheorie.

Die Grundaufgabe der Eliminationstheorie besteht darin, aus einem gegebenen
Gleichungssystem in # Variablen ein #quivalentes System — ,,Resultantensystem”
—inn—1 Variablen abzuleiten, derart daB jede Losung des ersten Systems auch eine
Lisung des zweiten ist und umgekehrt jede Losung des zweiten Systems zu einer
solchen des ersten erginzt werden kann, Das Resultantensystem ist durch diese
Eigebschaften aber nicht eindeutig festgelegt; daher gibt es verschiedene Elimi-
nationsmethoden, die jedoch bei feineren, die Vielfachheit der Losungen betreffen-
den Untersuchungen versagen. Diese Méngel kdnnen erst durch Heranziehung
der Idealtheorie beseitigh werden. Die Idealtheorie ertffnet aber auch noch -
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andere divekte Methoden, die Losungen eines algebraischen Gleichungssystems
durch. Ermittlung der ,,reduzierten Darstellung” des betreffenden Polynomideals
zu gewinnen.

H.Hasse (Berlin): Invariante Kennzeichnung: galoisscher Korper.

Ts handelt sich um das Analogon der Erzeugung abelscher Koérper durch
Radikale Tiir beliebige galoissche Kérper.
Sei ® eine endliche Gruppe der Ordnung g und L ein Korper mit nicht in ¢

. aufgehender Charakteristik, der die g-ten Einheitswurzeln enthalt. Sei ferner

@, ein Vertretersystem in L der absolut-irreduziblen Darstellungsklassen von &,
gekennzeichnet durch die einfachen Charaktere % von ®, mit den Graden fu,
und seien Cy () die den Elementen S aus & zugeordneten Matrizen aus Gu. Sei
schlieBlich K ein galoisscher Korper oder allgemeiner eine galoissche kommutative
Algebra, iiber L.mit der Gruppe ® und @5 eine Normalbasis von K/L. Dann
bilden die g Elemente der Matrizen

W = _;_ Y fa O (879
8

eine sogenannte ,,Faktorbasis” von K/L nmit dem Verhalten

VWHS == Cu (S) Wu

" bei den Automorphismen S aus . Ist

Gu X Gy = Pu, v Guy Pu, v

 das Krone cker - Multiplikationsschema der Gy, wobei Gy vollstindig in

die @y mit gewissen Vielfachheiten zerfallt, und bildet man analog Wauv, so hat
das Multiplikationsschema der Waktorbagis Wy .die Gestalt

Wa X Wy == Pu,v™* Way Py, v Au, v

mit einem Faktorensystem Aq, v aus Matrizen der Grade fq fv tiber L, in welchem
auf Grund der Kommutativitat und Assoziativitit von K Kommutativ- und Asso-
ziativrelationen bestehen und welches, der Halbeinfachheit von K entsprechend,
einer Regularititsbedingung geniigh. Die Klasse der zu Ay, v assoziierten Faktoren-
systeme, den noch zulassigen Substitutionen Wa > Wu Ry mit reguliren Matrizen
Ry iiber L entsprechend, bildet eine K kennzeichnende Invariante in L.

N.Hofreiter (Wien): Uber den Zusammenhanyg 2wischen Inhalt und
Gitterpunkiverteilung.

Ts werden Relationen aufgestellt, die im n-dimensionalen Raum zwischen
dem TInhalt eines ebenflichig begrenzten Korpers und der Anzahl von Gitter-
punkten bestehen, die im Innern oder auf dem Rande des Korpers liegen. So
gilt beispielsweise fiir den Inhalt J eines Parallelepipeds, dessen Eckpunkte Gitter-
punkte sind, folgende Formel:

o J = (dy +24; + ... +204n) . d;

-dabei ist 4, die Anzahl der Gitterpunkte in den Ecken (20), A4, die Anzahl der
Gitterpunkte in den Kanten, allgemein Ay die Anzahl der Gitterpunkte in den
L-dimensionalen Seitenflichen und 4, die Anzahl der Gitterpunkte im Tnnern;
ferner bedeutet d den Inbalt des Grundparallelepipeds.
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G. Kantz (Graz): Uber affektlose algebraische Gleichungen iiber dem
Korper der rationalen Zahlen.

Der Kern des Vortrages ist der Satz: Enthalt die Diskriminante einer ganzen
algebraischen Zahl eine Primzahl p genau zur ersten Potenz, so ist die Gruppe
der sie definierenden (irreduziblen) Gleichung die symmetrische.

Man bemerke, daB der Satz genau so gut fiir die Korperdiskriminante D aus-
gesprochen werden kann. Ein in p aufgehendes und in dem der irreduziblen Glei-
chung zugeordneten Galoigkérper enthaltenes Primideal ist verzweigt, so daf
seine Tragheitsgruppe mindestens die Ordnung 2 hat. Sie ist im vorausgesetzten
Falle genau 2, da die erste Verzweigungsgruppe nur aus dem Einheitselement

_ allein bestehen kann. Kine erzeugende Substitution der Trigheitsgruppe enthalt

also nur elementfremde Transpositionen und besteht, wie genauer gezeigh wird,
aus einer Transposition allein, die natiirlich auch Element der Galoisgruppe der
Gleichung ist. Da die Galoisgruppe eine Transposition enthalt und primitiv ist,
ist sie die symmetrische Gruppe.

W.Knodel (Wien): Ein Satz dber Primzahlen.

Per Vortragende beweist mit Hilfe der zahlentheoretischen Mittel von
V. Brun: Wird die Reihe der natiirlichen Zahlen 1,2, ...,¥9, ... durchlaufen,
dann gibt es immer wieder ein y,, zu dem unendlich viele Primzahlpaare p, p’
mit der Differenz y, gehoren. .

Piir die Anzahl der y, mit dieser Eigenschaft und fiir die Anzahl der zugehorigen
Primzahlpaare werden untere Schranken angegeben. Ferner werden die Resultate
fiir den Fall verallgemeinert, da8 p’ natiirliche Zahl mit weniger als N verschiedenen
Primfaktoren ist. i : ‘

Th. H. Lepage (Briissel): Sur les mairices syméiriques et les mairices
symplectiques.

J. R adon (Mh. Math. Phys. 48, 1939) hat béwiesen, daf es zu zwei Matrizen’ k
- 4, B gleicher Ordnung n mit reellen oder komplexen Elementen mindestens

eine symmetrische Matrix S gibt, so dal 4 + BS den Rang r hat, wenn die Matrix
(4, B) vom Rang r ist. Diese Aussage ist in einem beliebigen Korper mit von
3 verschiedener Charakteristik giiltig, wie G. Papy (Bull Soc. Sci. Liége 9,
1942) bemerkt hat.

Fs wird nun gezeigt, daB sie eine Folge einer Eigenschaft der Klasse Wy der
Formen n-ten Grades des Quotientenringes 4yn/J ist, wobei 4,y die iiber einem
kommutativen Korper K definierte GraBmannsche Algebra vom Grade 27 be-
deutet und J das Ideal bezeichnet, das durch die einer suBeren quadratischen
Form F vom Maximalrang 2 n assozilerten # Fundamentalformen erzeugt wird.

Jede Klasse Wy besitzt einen Reprisentanten Ry, welcher durch die Bedingung:

By I = 0 bestimmt ist. Die Gesamtheit der Formen R, ist ein K -Modul, der die
Tigenschaft hat, eine Basis zerlegbarer Formen 8 (Px) zu besitzen; die Pi be-
2 2

zeichnen dabei n”) . (724?2) symmetrische und orthogonale Matrizen aus den
Hlementen -~ 1, — 1 und 0. Daraus folgt, daf ein Element Y von Ay, dem Ideal J
denn und nur dann angehors, wenn ¥ .8 (Pi) = 0 ist. Hieraus flieB% unmittelbar
eine Struktureigenseha;ft der symmetrischen Matrizen n-ter Ordnung (Beziehung
von Kronecker-Runge). Da andrerseits eine einfache oder zerlegbare
Form, i

S§=8(4,B) =T (agz; + bijyi) ¢t =1L ...0, j=1,...n

i
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vom Grade p (nicht grofer als ») dem Ideal J nicht angehdren kann, so verschwindet
notwendig § (4, B) S (Px) fiir irgendeinen Tndex % nicht, woraus folgt, dal A-+BPx
den Rang p hat. ‘

Als Konsequenz ergibt sich eine Darstellung von symplektischen Matrizen
als. Produkt von je drei symplektischen Matrizen bestimmter Bauart.

G. Lochs (Innsbruck): Die Lisungszahl einer Diophantischen Un-
_ gleichung.

Fiir positive aj und positives z wird die Anzahl der nichtnegativen, ganz-
zahligen Losungssysteme #;, @, ...2x der Ungleichung

} . RN A R 1 ]
mittels der K ulerschen Summenformel untersucht.
Die Abweichung dieser Losungszahl vom Aunsdruck

2k ak—1{a; 4 @y + ... 4 ax)
Ela,a, ... ox 2k — 1) ayay .. ax

héingt von den arithmetischen Eigenschaften der a; ab. Besteht keine Relation
@y Ty -+ Gy My -+ - .. -+ @k nx = 0 mit ganzen ni, so ist diese Abweichung (firk >1)
o (#5—1), — Bine ausfithrliche Daxstellung soll im Jakresbericht der Deutschen
Mathematikervercinigung erscheinen.

-

K.Prachar (Wien): Uber die Minima quadratischer Formen.

Sei f eine positiv definite bindire quadratische Form mit-der Determinante 1.
Ferner sei die Zahl my. in folgender Weise definiert: f ist kleiner als my ftir hoch-
stens k— 1 Gitterpunktpaare, jedoch kleiner oder gleich mu fiir mindestens. %
Gitterpunktpaare. i o ;

Es wird das Minimum My der my fiir alle f bestimmt. Ferner wird das analoge
M, fiir Hermitesche Formen in einigen imagindr-quadratischen Zahlkirpern be-
stimmt; M, wurde in diesen Féllen von Speiser und Perron berechnet.

SEKTION IV: ANGEWANDTE MATHEMATIK

E.Bukovics (Wien): Numerische Integration von Differential-
gleichungen, insbesondere Randwertaufgaben.

Die Verfahren von Runge-Kutta und von BlaeB erméglichen die
angendherte Losung von Anfangswertproblemen bei gewohnlichen Differential-
gleichungen n-ter Ordnung. Dabei wird durch entsprechende Verbesserungen
eine Genauigkeit bis zu Taylorgliedern (n 4+ 2)-ter Ordnung erreicht. (Vgl. d.
Bericht iiber den Vortrag vom .17.12. 1948, Nachr. Nr. 6.) '

Die Anwendung dieser Verfahren auf Randwertaufgaben bei linearen Diffe-
rentialgleichungen bietet im allgemeinen keine grundsétzlichen Schwierigkeiten,
doch steigert sich der Rechenaufwand gegeniiber Anfangswertproblemen erheblich.

Bs wird gezeigt, dal bei linearen Differentialgleichungen zweiter Ordnung
Yy = a(®) y’ + b (@) y -+ ¢(x) mit den Randbedingungen y (a) = 4, y () = B
durch eine entsprechende Modifikation der Verfahren wesentliche Vereinfachungen
erreicht werden koénnen, inshesondere fiir den Fall ¢ (x) = 0. Probleme, bei denen
statt y (a), ¥ (b) die Ableitungen oder Linearkombinationen der Funktionswerte
und ihrer Ableitungen an den Stellen ¢ und b gegeben sind, kénnen ganz analog
behandelt werden. ‘

Weiters wird die Anwendung der Verfahren auf Randwertaufgaben bei linearen
Differentialgleichungen vierter Ordnung besprochen. — Einige Beispiele zeigen
die Anwendung der Methoden. :

J. L. Destouches (Paris): Conditions géométriques en théorie géné-
rale des prévisions. ’

Vortragsauszug nicht eingelangt.

G.Fichera (Rom): Deferminazioni al contorno delle soluzioni di.
problems d’integrazione di equazioni lineari a derivate parzials.

Als Anwendung der Piconeschen Methoden werden einige Probleme
der mathematischen Elastizitdtstheorie betrachtet, die sich auf das Gleichgewicht
verschiedenartig- gelagerter Rechteckplatten beziehen. Es wird ein auf diesen.
Methoden beruhendes Verfahren zur numerischen Berechnung der unbekannten
Verschiebungen, Schubspannungen und Biegemomente lings des Plattenrandes
auseinandergesetzt, das eine bemerkenswerte Konvergenz zeigt.

. Grioli (Rom): Hsempio di applicazione di un nuovo metodo d’inte-
grazione des sistemi di equaziont lineari a derivate parziali in un pro-
blema di elasticitd, piana.

Es wird auf ein Integrationsverfahrven fiir die Gleichungen der Elastizitats-
theorie hingewiesen, das man Picone verdankt und das auf der Anwendung

des Reziprozititstheorems von Betti beruht. Seine Zurichtung fiir das Pro-
blem des elastischen Gleichgewichtes von Briicken wird auseinandergesetzt.
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Mit Bezug auf dieses Problem wird eine untere Grenze fiir die maximale Sen-
kung festgesetzt, welche aufler dem Anfangswert ein Kontrollelement fiir die
Giite der Annaherung liefert, wenn man die ersten Glieder der Reihen nimmt,

auf welche jede Integrationsmethode notwendigerweise fiihrt.

G. Grioli (Rom): Questioni di dinamica dei solids.

Der Vortragende beschreibt kurz die unlangst von ihm gefundenen dynamisch
moglichen reguléren Prizessionsbewegungen eines unsymmetrischen. schweren
Korpers, der in einem seiner Punkte reibungslos aufgehingt ist.

Auf Stabilitatsfragen, die diese Pragzession betreffen, wird hingewiesen, wobei
deren instabiler Charakter zutage tritt.

Ferner wird eine charakteristische Eigenschaft angegeben, die die Bewegung
des Antipols der Momentanachse beziiglich der Zentralellipse der hindurchgehen-
den Schwerebene betrifft. )

i .
W.Gross (Rom): Sul calcolo della capacite elettrostatica di un cubo.

Prof. P6lya von der Stanford University (USA.) hat dem italienischen
,.Istituto Nazionale per le Applicazioni del Calcolo” die Berechnung der elektro-
statischen Kapazitit eines Wiirfels vorgeschlagen. Die fiir diese Rechnung ver-
wendete Methode und die dabei erzielten Ergebnisse werden mitgeteilt.

R.Herzog (Wien): Newe M ethode zur Berechnung des Potentials
am Rande von Loachsialen Zylindern. '

Tn einem beiderseits unendlich langen Zylinder, der das Potential Null hat,
befindet sich ein zweiter Zylinder auf anderem Potential, das gegeben ist. Dieser
zweite Zylinder reicht nur einseitig ins Unendliche, sein anderes Ende liegh im
Endlichen. Gesucht ist der Potentialverlauf in der Nahe dieses Endes, insbeson-
dere auf der Zylinderachse.

Zur Losung dieses Problems werden fiir jeden der beiden Zylinder getrennte
Reihenentwicklungen angesetzt, deren Koeffizienten sich aus der Bedingung der
Stetigkeit mit Hilfe der Fehlerausgleichsrechnung ermitteln lassen. Dieses noch
verallgemeinerungsfahige Verfahren fithrt bereits nach verhdltnisméaBig kurzer
Rechenarbeit zu Resultaten, die eine fiir praktische Zwecke ausreichende Ge-

nauigkeit besitzen.

8. E.Jones (Kingstone): The Application of Mathematics to Indu-
strial Productivity Problems.

By wird die Einfiihrung von Lohnpramiensystemen und relativen Lohn-

stufen im Hinblick auf eine Ausgleichung antagonistischer Elemente in der
Produktion behandelt. Damit im Zusammenhang steht die Schaffung rechtlicher

Grundlagen fir eine der Leistung angemessene Bezahlung, die zu schnellem -

Arbeiten ohne QualitatseinbuBe und ohne ibermalfige Verschwendung aneifern

soll.

Der Vortragende beschreibt Methoden, die auf dem Gebiete der industriellen
Produktion bereits in Anwendung sind und welche die. Aufstellung von Normen
wnd die Zusammenstellung von Produktionsziffern ermoglichen, so dafl die Lohn-
verrechnung auch von halbqualifizierten Arbeitskriften durchgefithrt werden kann.
Uber die Erfahrungen mit solchen Systemen wird berichtet, ferner werden die

den Methoden anhaftenden Schwichen aufgezeigt und Wege zur Behandlung,

von Anomalien angegeben.
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M. J . L 1 ghthill (Manchester): The spread of a progressive wave al
infinity.
- Es liege eine Wel i i ili :
bolischeeéel;l;]:l; nge lenbeweggng vor, beschrieben durch eine quasilineare hyper-

”:x'y‘}‘“”y-f-bvx—!—cv:AvxxJ,—Bvxy+00yy—}—D,

it linearen Gliedern auf der linken und Gliedern héherer Ordnung auf der 1
Seite. Die Ausbreitang kleiner Storungen wird durch die glineaﬁg réﬁl;ié%r;
be}.lerrscht, doch gilt dies nur innerhalb eines begrenzten Bereiches; je weiter die
Storung — etwa in der z-Richtung — fortschreitet, um so mehr wichst der Bin-
fluB der nichtlinearen Terme, bis er vielleicht schlieBlich iiberwiegt. '

Der Vortragende hat folgende Vorschrift entwickelt i

‘ : fol W. um unter gewissen Voraus-
sezﬂuégen aus der linearisierten Losung auf die wahren Vorgéng% fiir groBe 2 zu
schlieBen:

Sei u (= vy) = uo (@, y) die den Randbedin i ¢
) i ; ) Y) gungen gentigende Los d
lfnearlslerten G}emhung; mit u = ue (@, ¥) sei ferner ;uch ¢} (w,c:y) ~ F (y)‘?ggn fi(;f‘
& »-oo. Dann ist u = u, (@, 2), worin 2 implizit durch y = z — F (z).21/(1 — n}
gegeben ist, eine Naherungslosung, die fir alle » gleichmaBig gilt.
Die Linien z = const sind niherungsweise Charakteristiken; fit i

) s = ; fiir ebene, zylin-
drische und sphérische Schallwellen sind sie der Reihe nach Geraden eines ]gﬁszc};lels
(n = 0), Parabeln (n = 1/2), bzw. logarithmische Linien (n = 1).

E.Mourier (Paris): Résultats récents sur la regression linéaire.

Sind X und Y zwei zufallige Verinderliche, so ist der n isc
zwe lige 2, mathematische Br-

wartungswert von Y fir den Fall X =& — falls er iitberbaupt existiert --- eilie
Fupktlon von z, die die Regression von Y beziiglich X heifft. Existieren die ersten
Mgmente von X und Y, so kann man sie als verschwindend voraussetzen; be-
zeichnen ferner f (u)'und g (u, v) die charakteristischen funktionen von X, bzw.
(X, Y), so besteht die qotyvenchge und hinreichende Bedingung fiir die-lineare
Regression vonIY beztiglich X darin, daf} die partielle Ableitung gy fiir v = 0
zur Ableitung f* proportional ist (Darmois). o

Sei nun X =%, + Z, und Y = Z, + Z,, mit unabhingi 7 i

I . 2 . 23 en Zi.. Sind dere

cha&ra_kze}@t(lg;:he (?‘unkmonan flbund Jo a,nf:ﬂytisoh und inr% gl\Iu]lplunkt{,n1'ega(:llégll'1
und ist fy =0, so ist die obige Bedingung &dquivalent 3
eine Potenz von f; ist (Darmo igs). gung dquivalont der Suseage, daB /o

Eine Reihe von Féllen, in denen di der #hnli i iillt sind,
woppine Reihe vor iese oder ahnliche Bedingungen erfiillt sind,

E.Neustein (derzeit Wien): Zur Hermitik der Feld, 'en ¢
Wellonfeldorn. er Feldoperatoren wn.

Bei Beriicksichtigung spezieller Feldt i i ‘

] c ypen erscheinen die Tensorkomponente
Tix als interpretierte Operatoren, wobei die D ir a ¢ sche Deltafunktion ifl)nnfgn(:;
des Kontinuums aufscheint. Aus der Gestaltung des Dirac-Deltas als Fourier-
Integral ist die Bedeutung der Hermitizitdtsbedingungen ersichtlich.

Analog vollzieht sich im reellen Vakuumfeld die Umwandl i

. - . u 1' -
konjugierter Felder zu ortsabhéingigen,- hermitischen Operatoren.ngAl;g ngllélli(ifl
artl_%in Aﬂog‘inungen in der Tensorstruktur des Mesonfeldes und der Nuklearik
Sgilchuf:gc. ie Kongruenz von Operator- und Schrodingerscher Wellen-




G.Reeb (StraBburg): Sur les trajectoires fermbes de certains systémes
différentiels.

" Mehrere bekannte topologische Eigenschaften der Differentialgleichung
1) &t =7f(x")

sind Folgerungen des folgenden Umstandes: Die Trajektorien von & +x=0
sind die Fasern einer Faserung der Phasenebene (z, #'). Daher lassen sich diese
Eigenschaften auch auf Systeme mehrerer Freiheitsgrade &qsdehnep. Es ist g,ls_o
naheliegend, auf einer Mannigfaltigkeib ¥V Systeme von ,Dlﬁerentla}glelchunggp
2u studieren, welche von einem Parameter « abhingen und deren Trajektorien fiir
% = 0 eine Kreisfaserung von V bilden.

Beispiele soleher Systeme finden sich in folgenden Problemen der Dynamik:

1. Geoditische Linien einer Riemannschen Mennigfaltigkeit, die wenig ver-
schieden von einer gewdhnlichen Sphire Sn des euklidischen Ra 1 ist.

2. (ewisse Fragen des eingeschrinkten Dreikorperproblems.

3. Bewegungen von ¢ harmonischen Oszillatoren mit Zwischenwirkungen im
Fall der Resonanz.

Auf den so erklirten allgemeinen Fall dehnt man dann leicht aus:

a) Die Methode der kleinen Parameter (Poincazé u. a.), _Welehe das Stu-
dium der durch (1), definierten periodischen Bewegungen auf die Untersuchung
der Nullstellen eines Vektorfeldes zuriickfiihrt. :

b) Die Existenz einer periodischen Losung fiir die Relaxationsschwingungen
{bei ungeradem ¢, vgl. 3).

D.E.Rutherford (St. Andrews): Some properties of certain con-

tinuant determinants arising in Mathematical Physics.

Kontinuanten und analoge Matrizen treten in der Theorie der.Krista]lstr\}‘ktur,
in der Theorie der Struktur grofier Molekiile und bei der numerischen Auflosung
von Differentialglzichungen nach der Relaxationsmethode auf. Einige derartige
Determinanten sind vom Vortragenden in den Proc. Roy. Soc. Edinburgh 42:
299286, untersucht worden o

Der hier betrachtete Typ tritt bei der Anwendung der Relaxationsmethode
zur Auflésung der partiellen Differentialgleichung Vzxxx + Vyyyy = l’c’V auf,
oder als Sakulardeterminante eines quadratischen Gitters von ,,Atomel:f , deren
jedes durch seine nichsten und zweitnschsten Nachbarn beeinflufit wird.

A.Signorini (Rom): Deformazioni elastiche fimite: cast anomal
rispeito a vedute tradizionali della teoria dell’elasticiti.

Betrachtet werde ein erzwungener Gleichgewichtszustand eines freien ela-

stischen Korpers, der einer bestimmten Beschleunigung unterliegt. Die klassische
Elastizititstheorie setzt stillschweigend aber systematisch fiir die'Verschlebungs-
komponenten gewisse Reihenentwicklungen voraus, mit der Absicht, nur deren
erste Glieder beizubehalten. -

Die Theorie der endlichen Deformationen liefert fir die Reihenglieder auf-
einanderfolgende Systeme von Differentialgleichungen mit gewissen Integrabili-
titsbedingungen, die sich im allgemeinen als glinstig fir die l'slasmsche Theorie
erweisen, da sie im allgemeinen nur eirie passende Wahl fiir die Gesamtdrehung
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des Korpers verlangen und so eine traditionelle Unbestimmtheit
beseitigen Man kann aber mit Hilfe einfacher Beispiele feststellen, daf es
doch auch Fille klarer Unvertriiglichkeit gibt, in welchen die Integrabilitéts-
bedingungen von den zweiten Gliedern ab nicht erfilllbar sind und die von der
klassischen Theorie stillschweigend vorausgesetzten Reihenentwicklungen gar
nicht existieren, und zwar unabhingig von irgendwelchen Konvergenz-
fragen. Die Unvertriglichkeit kann nur dann auftreten, wenn die auf den natiir-

‘lichen Zustand des elastischen Korpers bezogene Beschleunigung eine Gleich-

gewichtsachse im Sinne von Mo bius zulift (insbesondere im Falle astatischen
Gleichgewichtes).

Im Gegensatz hierzu konnen sich bei Vorhandensein einer solchen Gleich-
gewichtsachse auch auf Grund der vollkommenen Theorie imumer unendlich viele
Losungen des statischen Problems ergeben. Die Unbestimmtheit entspricht daher
notwendig nur dann einer starren Verschiebung, wenn die Krafte untereinander
parallel sind und die Gleichgewichtsachse eindeutig ist: Andernfalls kann sich
von einer Losung zur anderen auch der Verzerrungszustand dndern, ein Umstand,
der jedoch von der klassischen Theorie nicht angezeigt wird.

E.Skudrzyk (Wien): Die elektrische, mechonische und akustische
Impedanz, erliutert am Beispiel einer generellen Theorie der Schall-
sender und Schallempfinger.

Ahnlich wie die clektrische Impedenz in der Elektrotechnik, erméglicht die
mechanische Impedanz in der Schwingungslehre und die akustische Impedanz
in der Akustik wesentliche Vereinfachungen bei der Behandlung zusammen-
gesetzter Systeme. :

Ein reizvolles Beispiel fiir das Zusammenwirken und dio wechselseitige Ver-
kettung dieser drei Begriffe ist die Theorie der Schallsender und Schallempfénger.
Mit Hilfe des Energieprinzips kann man zeigen, dafl die Umwandlung elektrischer
Leistung in mechanische und akustische, bzw. akustischer und mechanischer
Leistung in elektrische nur auf zweifache Art méglich ist, nimlich auf Grund des
elektrischen oder auf Grund des magnetischen Feldes. Entsprechend orgeben
sich zwei verschiedene elementare Gleichungssysteme, die die gesamte Theorie
der Schallsender und -empfinger beherrschen und die Verkettung von elektrischer,
mechanischer und akustischer Impedanz, beispielsweise die Riickwirkung der
mechanischen Bewegung auf den elektrischen Kreis, bzw, die des elektrischen
Kreises auf die mechanische Bewegung klar zum Ausdruck bringen. '

L: Sobrero (Triest): Vortragstitel nicht bekannt.

Vortragsauszug nicht eingelangt.

L. Vietoris (Innsbruck): Zu den Grundlagen der Wahrscheinlichkeits-
rechnung. '

Will man die Wahrscheinlichkeit eines Merkmals @ in einem Spiel dadurch
ermitteln, dafl man die relative Hiufigkeit des Auftretens von @ bei sehr vielen:
Ziigen beobachtet, dann mull man voraussetzen, daf die Spielbedingungen sich
wihrend der Reihe dieser Ziige nicht andern. Das hat grundsitzliche Schwierig-
keiten. Mit Hilfe ecinfacher Grenzwertsitze der Wahrscheinlichkeitsrechnung
wird ein Ausweg gezeigt. . ’




SEKTION V: GESCHICHTE, PHILOSOPHIE UND UNTERRICHTY

E. W.Beth (Amsterdam): Die gegenwiirtige Lage und die Zukunftsouf-
gaben der Philosophie der Mathematik. :

Es werden unterschieden:

1. die eigentliche mathematische Forschung;

‘9. die formalisierte Grundlagenforschung;

3. die Philosophie der Mathematik;

4. die allgemeine Philosophie.

Obwohl Mathematile und Grundlagenforschung sich gegenseitiz néher ge-
kommen sind (Theorie der Verbinde, rekursive Funktionen, Entscheidungsp}'o-
blem, logische Behandlung topologischer Fragen), ist letztgenannte ihrem_ philo-
sophischen Beruf treu geblieben, wie z. B. aus der Entwicklung der semantischen
Methode T arskis hervorgeht.

Tn der allgemeinen Philosophie gibt es seit dem Zusammenbruch des Kan-
tianismus— welcher unter anderem durch die Arbeit des Wiener Kreises veranlaBt
wurde —:

1. einen traditionellen Rationalismus;

9. einen modern anmutenden Trrationalismus;

3. die wissenschaftliche Philosophie.

Die Philosophie der Mathematik, welche vorziiglich diejenigen Probleme
behandelt, die sich — ob prinzipiell oder voriibergehend, werde dahingestellt —
den formalisierten Methoden entziehen, nimmt demgems im Ganzen des heutigen
philosophischen Lebens eine Schliisselstellung ein; stellt sie doch einerseits der
wissenschaftlichen Philosophie ihre Ergebnisse zur Verfiigung, wihrend sie andrer-
seits den Kontakt mit dem traditionellen Rationalismus aufrechterhilt, dessen
Bestreben methodischer Strenge sie wiirdigt, ebenso wie mit dem modernen
Trrationalismus, mit dem sie die Orientierung auf die Gegenwart verbindet.

E. M. Bruins (Amsterdam): Quadratwurzeln und g}ythagoreiscke Zahlen
in der babylonischen Mathematik. '

Durch genauen Vergleich einiger Keilschrifttexte bei Beriicksichtigung des
Kontextes ergab sich, daB das allgemeine Verfahren zur Quadratwurzelberechnung
der babylonischen Mathematik in einer Interpolation vom Typus

&2 = a? + b? >d=a+—:)n«

besteht. Die Hilfsgleichung m —(1/m) = 2 /b fithrt, falls sie mit der Rezi- .
prokentabelle ‘nicht exakt osbar ist, auf die Schranken (2a/b) + 1 und 2afb

fiir m, und damit auf
b2 v?
€b+—m~'b'" <d <a-+ S
Diese Beziehung folgt iibrigens auch aus der Identitdt d — o + b (e + d)
mittels der evidenten Tatsache, daB d zwischen a und o + b liegen muB.
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Auf Grund der fiir b = 1 geltenden Relation (4 — a) (¢ + @) = 1 wurde mittels
der Summe und Differenz der Kolonnen der Reziprokentabelle eine Tabelle pythago-

reischer Zahlen zusammengestellt.

W.Fucyman (Horn): Querverbindungen wwischen dem Unberricht
in Mathematik und Philosophischer Propideutik an der Mittelschule.

AnschlieBend an die in den provisorischen Lehrplinen fiir Osterreichische
Mittelschulen beim Lehrstoff fiir Mathematik in der achten Klasse gestellte
Forderung ,,Riickblicke und Ausblicke nach geschichtlichen und philosophischen
Gesichtspunkten” wird gezeigh, daB diese Aufgabe nur dann fruchtbringend er-
ledigt werden kann, wenn sie in den fritheren Klassen schon entsprechend vor-
bereitet wurde. Dies kann aber erst dann erfolgreich durchgefiihrt werden, wenn
man Aufgaben, die nur zum Einiiben der Lehrsiitze und zur Schulung des geistigen
‘Kombinationsvermégens dienen, jedoch weder Wert fiir den Aufbau der Mathe-

. matik. in der Schule, noch fiir die praktische Anwendung haben, auf ein verniinf-

tiges MaB reduziert. -

Die dadurch gewonnene Zeit soll mit solchen Stoffgebieten ausgefiillt werden,
die entweder eine Querverbindung zum Unterricht in der Philosophischen Pro-
padeutik vorbereiten (wie Induktion, Deduktion, direkter und indirekter Beweis,
Axiom, Unendlichkeitsproblem usw.) oder in der achten Klasse den AbschluB
eines Teilgebietes bei der ,,Erweiterung und Vertiefung” desselben erméglichen
{Kegelschnitte als zentrisch-kollineares Bild eines Kreises, Polarentheorie usw.).

Der durchzunehmende Lehrstoff soll in den verschiedenen Mittelschultypen
derselbe sein, ein Unterschied darf nur im Ausmaf des durchzuarbeitenden
Ubungsmaterials auftreten.

J. Lewandowski(Pfaffstitten b. Wien): Bxtremaverte in elementarer
Behandlung.
Wenn man die Methoden sichtet, die bei elementarer Losung von Extremal-
aufgaben verwendet werden, so lassen sie sich etwa folgendermaBen gruppieren:
1. Rein geometrische Methoden; :
2. Diskriminanten algebraischer Gleichungen;
3. Ungleichungen; :
4. Verkappte Differentiation.

Seit Einfithrung der Differentialrechnung in die Mittelschule sind die elémen-
taren Methoden, die manchmal viel Reizvolles boten, vollig in den Hintergrund
getreten, obwohl sie oft mit primitiven Hilfsmitteln iiberraschende Resultate
Tiefern. So sehr es auch zu begriifen ist, daf in der Differentialrechnung eine all-
gemeingiiltige Methode vorliegt, so wurde durch sie der Schablonisierung Tiir
und Tor gedffnet. Bei Priifungen begniigt man sich oft mit einem mechanisch
eingelernten Rechenverfahren. Deutung und Sinn des Resultates kommen
kaum zur Sprache, d. h. die Priifung endet dort, wo sie an die Urteilskraft und
Phantasie des Kandidaten appellieren sollte. :

AnschlieBend werden einzelne Extremalaufgaben skizziert.
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