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| DIE ERSTE OSTERREICHISCHE
MATHEMATIKERTAGUNG — EIN ERFOLG,
DER VERPFLICHTET

- In der Zeit vom 19. bis 22. Mai 1948 fand in Wien unter dem Ehren-
schutze des Herrn Bundesministers fiir Unterricht, Dr. Felix Hurdes,
diel.Osterreichische Mathematikertagung statt.

Die Abhaltung dieser Tagung entsprang dem Wunsche, den oster-
reichischen Mathematikern die Gelegenheit zu geben, dem In- und -
Auslande gegeniiber als eine geschlossene Einheit auftreten und von
der in der Helmat auf dem Geblete der Mathematik geleisteten wissen-
schaftlichen und pidagogischen Arbeit Zeugnis ablegen zu konnen.
Unsere Fachleute haben denn auch freuchg von dieser Gelegenheit
Gebrauch gemacht, wie schon allein aus der Tatsache zu ersehen ist,
daB an vier Tagen nicht weniger als 24 Vortrige abgehalten wurden.
Der Besuch der Veranstaltungen war erfreuhch stark und die Anteil- -
nahme an den Darbietungen “auBerordentlich rege. Es zeigte sich da-
mit, daB die Veranstaltung der Tagung einem wirklichen Bediirfnis
der Ssterreichischen Mathematikerschaft, entgegenkam und dall daher
dieser von der Gesellschaft eingeschlagene Weg ein richtiger ist und ‘
weiterbeschritten zu werden verdient.

Mit gutem Gewissen kann gesagt werden, dafl die Abhaltung dieser
ersten Tagunﬁr ein voller Erfol(r war, der der eintrdchtigen Zusammen-
arbeit aller an der Tagung aktiv teilnehmenden Mltgheder zu danken
ist. Die Friichte dleses Erfoltres werden gewill nicht ausbleiben: Zu-
niichst besteht begriindete Hoffnung, daB die dsterreichischen Unter-
richtshehorden ihre Verpflichtung zur Forderung der Besirebungen
unserer Gesellschaft erkennen und in der Folge die zur Erfullung
ihrer Aufgaben unbedingt notwendige finanzielle Unterstiitzung ge-
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Sehr zu bedauern ist es, daB wir bei der Tagung auf die Teilnabme
auslindischer Fachkollegen verzichten mufSten. Dem Ausschuf3 der
Gesellschaft, der diese Frage wiederholt heraten hat, ist dieser Ent-
schluBl gewiB nicht leicht geworden, da wir nur zu gerne die Gelegen-
heit wahrgenommen hitten, unsere I |
Wien als unsere Giste zu begriilen. Wir miissen uns ihnen gegeniiber
diesmal mit der Berichterstattung iiber die Tagung im Inneren des
Blattes begniigen, doch hoffen wir, dal dus Interesse, das man unseren
Nachrichten in stets steigendemr Mafle entgegenbringt, jene Voraus-
setzungen schaffen wird, die bei der niichsten Tagung eine zahlreiche
Auslandsbeteiligung sicherstellen, Bis dahin werden sich auch die wirt-
schaftlichen Verhiiltnisse in unserer Heimat soweit gebessert haben,
daB ein wiirdiger Empfang von Gilisten méglich ist. '

Der Erfolg der 1. Osterreichischen Mathematikertagung verpflichtet
uns jedoch alle zur Anspannung aller Kriifte, um auf dem begonnenen
Wege weitere Erfolge zu ervingen. In diesem Sinne verbinde ich mit
dem Ausdruck des herzlichsten Dankes an alle Mitarbeiter die
dringende Bitte, auch im kommenden Jahre weiter am Ausbau ua-
serer Gesellschaft mitzuwirken.

- Inzinger.

AUS DEN EROFFNUNGSANSPRACHEN

Nach offizieller Begriiflung der am ersten Tage erschienenen Fest-
giste legte der Vorsitzende der Mathematischen Gesellschaft, Prof.
Dr. R. Inzinger, die Boweggriinde zur Veranstaltung der 1. Oster-
reichischen Mathematikertagung dar. In seiner Rede umrif er zu-
nichst die Hauptziele der Mathematischen Gesellschaft — die sich
kurz als Forderung der mathematischen Titigkeit auf allen Gebieten
und Pflege der internationalen wissenschaftlichen Beziehungen kenn-
zeichnen lassen — und berichtete sodann itber die in dieser Hinsicht
seit 1945 erreichten Erfolge. , '

Die Titigkeit der Gesellschaft war vordem kaum iiber die laufende
Abhaltung von wissenschaftlichen Vortriigen hinausgegangen, da alle
anderen Belange durch die Dachorganisation der ,,Deutschen Mathe-
matiker-Vereinigung®, der die Osterreichischen Mathematiker eben-
falls angehdrten, betreut wurden. Deren Aufgaben werden nunmehr
gleichfalls von der Mathematischen Gesellschaft in Wien iibernommen,
seit die- dsterreichische Mathematikerschaft ganz auf sich selbst ge-
stellt ist; diese hat damit zum ersten Male Gelegenheit, als selbstindige
und geschlossene Einheit aufzutreten und die Heimat zu reprisen-
tieren. ‘

freunde aus dem Auslande in.

Eine Abinderung des Verfahrens durch Verlegung des Oskulationspunktes in
den Ursprung fithrt anch firr die iibrigen Kegelschniite ziemlich einfach zum
Ziel; hiebei erhilt man allerdings auBer dem Kriimmungskreis noch andere,
leicht deutbare Kreise, weil eine gleiche Abszisse oder Ordinate nicht notwendig
das Zusammenfallen von Kurvenpunkten bedeutet.

Dr.].Laub (Wien): Geometrie auf der Kugel.

Der Vortragende verweist auf die Notwendigkeit, vor der Behandlung der

. sphirischen Trigonometrie im Mittelschulunterricht die Grundbegrifie der Geo-

metrie auf der Kugel zu erbriern.

Es werden die einfachsten Begriffe der Geometrie der Ebene verglichen mit
den entsprechenden auf der Kugel, wobei sowohl das Gemeinsame wie auch das
Trenmende besonders unterstrichen wird. Ferner wird gezeigt, wie sich die
Formeln der ebenen Trigomometrie besonders einfach aus jenen der sphiirischen
Trigonometrie gewinnen lassen, wenn man 'die Ecken des Kugeldreiecks festhilt
und den Kugelradius iiber alle Grenzen wachsen 1ifit.

Dr.H.Szeparowicz (Wien): Unterrichtsfilme fiir Darstellende
Geometrie.

Nach einfithrenden Worten von LS. Prowaznik diber die Verwendung des
Lehrfilms im Untersicht, speziell im mathematischen, entwickelt die Vortragende
die Moglichkeiten des Einsatzes von Filmen im Unterricht der Darstellenden
Geometrie. '

Es wird oft dic Meinung geduBlert, dafi das Erfassen dieses Faches an eine
besondere Begabung gebunden sei. Um diesem Trrtum entgegenzuwirken, wird
vorgeschlagen, die Unterstiittzung des Vorstellungsvermogens mittels der iiblichen
starren Modelle noch durch den Trickfilm mu erginzen, der die Elemente des
Raumes, ihre Entstehung und Zusammensctzung zu geometrischen Gebilden —
in stindiger Verbindung mit den Projektionen — vorfithrt. Operationen mit und

an den Gebilden kénnen in ihrem Ablauf verfolgt und in jeder Phase studiert

werden, wobei gerade der Film die Mo glichkeit bietet, aunch Unsichtbares zu
zeigen und Wesentliches besonders hervorzuheben.
Als erstes ist eine Trickfilmserie ,,Die Grundaufgaben der Darstellenden Geo-

_metrie® geplant, die dem Schiller die Uberwindung der Anfangsschwierigkeiten

erleichtern soll. Fin Probestreifen hieraus, die Erklirung und Abbildung der
1. Hauptlinie einer Ebene betreffend, wird anschlieBend vorgefithri. Prof. Hiibl
von der Hauptbildstelle weist auf die noch bestehenden technischen Miingel hin
und schildert kurz die Schwierigkeiten der Herstellung, sowie, die Erfahrungen,
die bei den erstent Versuchen bereits gewonnen wurden.

Zu Vergleichszwecken laufen dann moch zwei &ltere Lehrfilme von Prof.
Baldus (Minchen) itber den Drehlegel und seine ebenen Schmitte, sowie iiber
das einschalige Hyperboloid.

Dir. A. Koref (Wien): Der groBe Fermatsche Satz im Mittel-

schulunterricht.

Der Vortragende versucht zu zeigen, wie der ,Grofe Fermatsche Satz” im
Mittelschulunterricht ausgewertet werden kénnte. Obwohl er ans dem Rahmen
des Lehrplanes fillt, verdient er als eines der bekanntesten mathematischen Pro-
bleme Beachtung. Gleichzeitig wird der Schiiler in die thm ungewohnte zahlentheo.
retische Denkrichtung eingefithrt und kanm aus deren Anwendung im Geometrie-
unterricht Nutzen ziehen. :
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Der Ausgung wiice von «dder bekannten Identitiit

(m?* —n?)* - (2mn)? = (m? - n*)*

zu nehmen (die die sogenannten ,indischen Formeln® in sich schlieBt). Sie liefert
fiir ganzzahlige m und n similiche pythagorcischen Dreiecke, durch deren ge.
cignete Zusaimmensetzung auch alle Heronischen Dreiecke, und kann schliefllich
pur Aufsuchung rvatiomaler Ellipsen- und Hyperbelpunkte herangezogen wenden.

Die anschlieBende Behandlung des Fermatschen Satzes fiir die Exponenten 3
und 4 kommt wohl nur fiir mathematisch besonders interessierte und begabte
Gruppen in Betracht. Man zeigt etwa, daBl man aus drei teilerfremden Zahlen
%, 9,2, die der Gleichung x* -+ ¥* = z* geniigen, durch wiederholte Anwendung
der indischen Formeln ein neues Lésungstripel x°, ¥, z° ableiten kann, wobei je-
d}océi Z unter z/2 gesunken ist, was schlieBlich auf einen Widerspruch fithren
mul.

Dr. H. Rigele (Wien): Uber gemeinverstindliche Darstellungen
mathematischer Probleme und Methoden. .

Das Referat beschiftigt sich mit der Aufgabe, der Mathematik Fernerstehenden

einen richtigen Begriff von dieser Wissenschaft zu geben. Es wird zunichst fest--

gestellt, da die iiblichen Kurse itber bestimmte mathematische Rechenverfahren
diesem Ziel im allgemeinen kaum nahekommen. Andererseits beweist die grofe
Verbreitung populirmathematischer Literatur reges Allgemeininteresse an mathe-
matischen Dingen.

Fiir den AuBenseiter faBliche Vortréige, die als grundlegend oder typisch an-
erkannte Probleme oder Begriffsbildungen der Mathematik behandeln, diirften
daher dem mathematischen Bildungsbediirfnis breiter Kreise entgegenkommen.

Um dem Ungeschulten das Verstindnis des Wesens mathematischer Begriffe und.

Sitze zu erleichtern, miissenr aber bei solchen Vortrdgen das anschauliche Bei-
spiel, das geometrische Bild und gegebenenfalls auch das Modell im Vorder-
grund stehen. Einer rein logischen Deduktion dst, wo angingig, eine Darstellung
vorzuziehen, aus der erkennbar ist, auf welchem Wege der Mensch zu den be-
treffenden Erkenntnissen gelangen konnte. Auf die groBe Bedeutung historischer
Hinweise fiir die Steigerung des Verstindnisses und des Interesses an mathe-
matischen Problemen wird in diesem Zusammenhang im einzelnen hingewiesen.

Der schwierigen Aufgabe, das Wesen der Mathematik AuSenstehenden ver- .

staindlich zu machen, sollte sich der Fachmathematiker schon deshalb nicht ent-
ziehen, damit das vielfach verzerrte Bild, das heute in weiten Kreisen iiber Ziel-
“setzunigen und Méglichkeiten der Mathemanik besteht, berichtigt wird.

20. Mai: Tagung der Fachg-ruppe‘fiir
GEOMETRIE

Prof. W. Wunderlich (Wien): Die Boschungslinien auf den
Flichen 2. Ordnung. _

Vom projektiven Gesichtspunkt aus ist eine Béschungslinie — Kurve

konstanter Steigung — eine Raumkurve, deren Tangenten einen bestimmten

Fernkegelschnitt 1 treffen. Verliuft eine Boschungslinie k auf einer nichtausge-
arteten Fliche 2. Ordnung F, so kann man die Polaritiit beziiglich F' heranziehen:
Diese verwandelt 1 in einen Kegel oder Zylinder L mit der Flichenmitte 0 als

. Spitze und ordnet jeder Tangente s von k die konjugierte Flichentangente ¢ zu;

¢ berithrt L und wird von s durch die Flichenerzeugenden e, e, harmonisch ge-
trennt. Bei Zemtralprojektion aus 0 auf eine Bildebene E erscheinen die Er-
zeugenden als Tangenten ¢, ¢, des UmriBkegelschnittes »° (= Bild des Fern-
kegelschnittes 1 von F), so daB die Projektionen s und & der konjugierten
Flichentangenten als normal im Sinne jener Metrik bezeichnet werden konnen,
die sich auf ’ griindet. Da ¢ den Spurkegelschnitt I’ von L beriihrt, ist das Bild
i’ der Béschungslinie eine Orthogonaltrajektorie der Tangentenschar von L’
also eine Kegelschnittsevolvente im Sinne der genannten MaBbe-
stimmung. :

Im Falle von Mittelpunktsfiichen ist der MaBkegelschmitt »’ nicht zerfallend,
die Metrik in der Bildebene also eine nichteuklidische nach Cayley-Kleinschem
Muster. Bei Paraboloiden artet das MaBgebilde aus und es liegt eine der eukli-
dischen Metrik #quivalente vor, ja die euklidische selbst, wenn fiir E eine Kreis-
schnittebene gewdhlt wird. — Kegel und Zylinder 2. Ordnung erfordern eine
eigene Behandlung, da das Polarsystem ausgeartet ist.

Von den zahreichen zu unterscheidenden Lagen von F beziiglich 1 ist speziell

‘der Fall der Doppelberithrung hervorzuheben, der eine elementare

Durchrechnung -gestattet und auch algebraische Boschungslinien liefern kann.
Bei reguliren Grundflichen gelangt man zu Kreisevolventen (im Bild),
bei singuliren zu W-Kurven (Bahnkurven einer kontinuierlichen einglied-
rigen Affinititsgruppe).

Prof. F. Hohenberg (Graz): Die linearen und quadratischen
Gebilde der komplexen affinen Ebene.

Es werden reelle Modelle der ins Komplexe erweiterten affinen Ebene E auf-
gesucht, indem die komplexen affinen Punktkoordinaten z, und z, in je einer

 GauBschen Zahlenebene E, und E, gedeutet werden. Dadurch entsprechen den

komplexen Punkten von E bei vereinigter Lage won E, und E, die reellen
Punktepaare einer Ebene E,;, bei paralleler Lage die Strahlen des Raumes S, die
die Bildpunkte z, und z, verbinden, und bei ganznormaler Lage in einem vier-
dimensionalen Raum R dessen reelle Punlkte. :

Einer komplexen Affinitit in I entspricht in R eine spezielle reelle Affinitit,
in S eine spezielle quadratische Strahltransformation, insbesondere eine spezielle
reelle Kollineation, wenn in E reelle Richtungen.in ebensolche iibergehen.

Es werden zuniichst die lincaren Kettengebilde in E betrachtet (z, und z,
sind durch lineare Polynome in ein, zwei oder drei reellen Parametern definiert).
Thoen entsprechen in E,, #ihnliche Punktreihen, Affinititen, Zentralkorrelationen,
in S Strahlscharen, Strahlnetze, Strahlgewinde, in R Geraden, Ebenen, Hyper-
ebenen. — Analog bestehen bei den quadratischen Kettengebilden Beziehungen
zur Veroneseschen Fliche.

Finem komplexen Kegelschnitt von E entspricht eine konforme (2,2)-Ver-
wandischaft, im besonderen cine Mocbiussche Kreisverwandtschaft in Ky, dagegen
in S eine Cremonasche Strahlkongruenz.

SchlieBlich kénnen auch die Segreschen Hyperkegelschnitte vom affinen Stand-
punkt aus wntersucht, klassifiziert and in E , konstrukdiv behandelt werden. In R
entsprechen ihnen spezielle Hyperflichen 2. Grades; deren Polaritit liefert eine

neue Art von Polaritit an einem Hyperkegelschnitt. In S ergeben sich i. a. Hirst-"

sche Strahlkomplexe; den automorphen Affinititen des Hyperkegelschnittes ent-
sprechen hierbei automorphe quadratische Strahltvansformationen des Bildkom-
plexes, insbesondere Kollineationen, die sich -als pichteuklidische Schraubungen
mit festen Achsen deuten lassen.




Prof. R.Inzinger (Wien): Topologische Differentialinvarianten,

Sei M die Mannigfaltigkeit der ein- und zweiparameirigen Elementvereine,
die durch ein festes Flichenelement des dreidimensionalen Raumes hindurch-
gehen, und B die Gruppe der Berithrungstransformationen diecses Raumes, die
das Flichenelement invariant lassen. Es wenden sodann die Invarianten zweier
oder mehrerer Vereine aus M gegeniitber B oder einer der Untergruppen unter-

sucht. .

Beschrinkt man sich auf die 2. Differentiationsordnung, so kénnen die Vereine
aus M durch ihre in geeigneter Weise zu bestimmenden Elemente 2. Ordoung
ersetzt werden. Fiir zweiparametrige Vercine verwendet man hierza die von F.
Engel eingefithrten fiinf homogenen Koordinaten, die einer quadratischen Be-
dingungsgleichung geniigen und sich bei Beriihrungstransformationen linear-
homogen substituieren. Die Geometrie der Elemente 2. Ordoung aus M ist somit
die projekiive Geometric einer im projektiven R 4 eingebetteten nichtsinguliren
quadratischen Mannigfaltigkeit von der Signatar 1. Diese kann bekanntlich als
projektive Geometrie cines nichtausgearteten Strahlgewindes im projektiven

R, oder aber als Liesche Kreisgeometrie in der Ebene interpretiert werden. -

Dadirreh ergeben sich leicht alle Invarianten der Gruppe der Berithrungstrans-
formationen, der Punkttransformationen, der Ebenemtransformationen und der
linearen Transformationen, sowie der ‘Gruppen der Lieschen, Laguerr e schen
und M 6biusschen Kugeltransformationen des R;. Eine Erweiterung des fiir
Fléchen wohbekannten Indikatrizenbegriffes auf ein- und zweiparametrige Ele-
mentvereine gestattet es sodann, diese Invarianten in adidquater Weise zu deuten
als die Invarianten der Indikatrizen gegeniiber den von der Gruppe der Be-
rithrungstransformationen und ihren Untengruppen induzierten Transformations-
gruppen dieser Indikatrizen.

Prof. E. Kruppa (Wien): Strahlflichen als Verallgemeinerungen
der Cesaro-Kurven.

Bei der Bewegung des begleitenden Dreikants einer Raumkurve erzeugen die
Tangente und alle zu ihr in der rektifizierenden Ebene parallelen Geraden Torsen.
E.Cesaro hat die Kurven untersucht, bei denen es dabei auBer diesen Geraden
noch andere gibt, die Torsen erzeugen; bei diesen Kurven besteht zwischen der
Kritmmung und der Torsion eine quadratische Gleichung mit konstanten, i. a.
willkiirlichen Vorzahlen und verschwindendem absoluten Glied. Nach E. Sal-
kowski ist diese Gleichung freilich bloB eine notwendige Bedingung fiir die
Existenz solcher Geraden. ‘ - :

Der Voriragende berichtet iiber seine Untersuchungen, die er itber das dem
Cesaro-Problem entsprechende Problem in der Theorie der Strahlfls chen
durchgefiihrt hat. Das begleitende Dreikant wird hier von .der Erzeugenden, der
Zentralnormalen und der Zentraltangente gebildet. Es sind sieben Hauptfillle zu
unterscheiden, je nachdem die Torsen erzeugenden Geradem zu keiner, nur zu
einer oder zu zwei Ebenen des begleitenden Dreikants parallel sein sollen. Das
Cesiiro-Problem ist ein Sonderfall dieses Problems tiber Strahlfliichen.

Neben Ubereinstimmungen ergeben sich dabei auch Verschiedenheiten. Be-
kanntlich existieren zu einer Cesiro-Kurve i. a. vier Geraden, die Torsen erzeugen,
withrend das Strahlflichenproblem im allgemeinen Fall* blof zwei Lésungen
hat. Die Geraden, die Torsen erzewgen, kinnen aber in besonderen Fillen auch
ein- oder zweifach susgedehnte Mannigfaltigkeiten bilden. Ebenso wie die Cesiro-
Kurven kénnen auch die ihnen entsprechenden Steohlflichen zerfullen.
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Neben der Vortragstitigkeit, die dank der intensiven Beteiligung
der Fachkollegen aus allen Kreisen rasch wieder auflebte, sah es die
Gesellschaft daher auch als ihre Aufgabe an, sich mit pidagogischen
Fragen zu befassen, womit eine eigene Unterrichiskommission betraut

‘wurde, ferner ein Mitteilungsblatt ins Leben zu rufen, das seit 1947

in Gestalt unserer ,Nachrichten* das gesamte mathematische Leben
in Osterreich widerspiegelt und die Verbindung mit den Mitgliedera
und Freunden festigt, gleichzeitig eine wirksame Erginzung der rein
wissenschaftlichen ,Monatshefte fiir Mathematik“ bildend, die von
Prof. Radon unter Mitwirkung der Gesellschaft neu herausgegeben
werden; schlieBlich wurde auch die zeitweise Abhaltung groBerer
wissenschaftlicher Tagungen ins Auge gefaBt, deren erste nunmehr
erdffnet werden soll.

Der Vorsitzende gab seiner Freude dariiber Ausdruck, nach drei-
jéhriger Titigkeit jetzt den Vollzug des Ausbaues der Gesellschaft
auf allen Arbeitsgebieten melden zu konnen. Die Gesellschaft ist
stolz darauf, die Schwierigkeiten des Aufbaues durch eigene Tatkraft
gemeistert und bisher aus eigenen Mitteln bestritten zu haben; sie -
richtet aber nunmehr an das Bundesministerium die Bitte, den Be-
strebungen der Gesellschaft die verdiente staatliche Unterstiitzung
nicht zu versagen. Gerade die Mathematiker in aller Welt sind es,
die sich am leichtesten iiber alle nationalen und ideologischen
Schranken hinweg verstindigen und damit ihren nicht zu verachtenden
Beitrag -zur zwischenstaatlichen Zusammenarbeit und Vilkerver-
s6hnung liefern.

Der Vorsitzende schloB mit einem Gleichnis: ,,Die schénen Deklara-
tionen der GroBmichte von Moskau, Teheran und Jalta iiber unsere
staatliche Wiedergeburt kénnen mit einem mathematischen Axiomen-
system verglichen werden. Die unentwegten Bemithungen der Staats-
miinner, aus diesen Deklarationen einander nicht widersprechende
Folgerungen zu ziehen, entsprechen dann dem Versuch, den Beweis
fiir die Widerspruchsfreiheit des Axiomensystems zu erbringen. Dem
Mathematiker ist es aber wohlbekannt, dal3 dieser Beweis nur in einem
iibergeordneten Bezugssystem erbracht werden kann. Dieses iiberge-
ordnete Bezugssystem, in dem der Begriff eines freien und unabhin-
gigen Osterreich widerspruchsfrei ist, ist aber das Begriffssystem der
allseitigen und uneingeschrinkten Friedensbereitschaft der Welt.
Hoffen wir, daB die Staatsménner der Welt die richtigen Konsequenzen
ziehen, zum Nutzen der gesamten Menschheit und Wohle unseres
Vaterlandes!“

In seiner Erwiderung forderte der Bundesminister fiir Unterricht,
Dr. F. Hurdes, die dsterreichischen Mathematiker auf, den einge-
schlagenen Weg beharrlich weiterzuverfolgen, um auch der Welt




gegeniiber die groflen Leistungen auf mathematischem Gebiet her-
vortreten zu lassen, die die bisher allzu bescheidene Heimat seit eh
und je erbracht hat. Als viel zu wenig bekanntes Zeugnis fiir die Héhe
unserer Leistungen kann die Tatsache gewertet werden, daB gegen-
wirtig mehr als doppelt so viel Mathematiker 6sterreichischer Ab-
stammung an ausldndischen Hochschulen titig sind, als Osterreich
selbst Lehrkanzeln besitzt.

Der Minister hob die Berufung der Mathematiker hervor, Ordnung
in die Verwirrung der Welt zu bringen, und zitierte in diesem Zu-
sammenhang ein Wort Lichtenbergs: ,Leute nennen wir rasend,
wenn sich die Ordnung ihrer Begriffe nicht mehr aus der Folge der
Gegebenheiten unserer geordneten Welt bestimmen 1iBt; deshalb ist
gewiBl die Mathematik das sicherste Mittel wider Raserei.

‘Der Minister erkannte die wertvolle Arbeit der Mathematischen
Gesellschaft in Wien voll an und sagte Unterstiitzung zu. Mit den
besten Wiinschen fiir den Erfolg der 1. Osterreichischen Mathematiker-
tagung erklirte er dieselbe dann fiir er6ffnet.

AnschlieBend sprachen noch Prof. Dr. H. W, Duda als Dekan
der philosophischen Fakultit, Prof. Dr. J. Radon als Vorstand des
Mathematischen Instituts der Universitit Wien, dessen Riume die
Tagung beherbergten, und zum Schluf Landesschulinspektor Prof.
F.Prowaznik im Namen des Stadtschulrates und der Mittelschul-
lehrer. ' ' ' ’ Wunderlich.

Uber den Ablauf der Tagung geben die auf Autoreferaten beruhen-
den Vortragsberichte im Anschluf8 Auskunft. —

"In der Geschidftssitzung am 20. Mai stand hauptsichlich
‘die Frage der Erweiterung der Mathematischen Gesellschaft in 'Wien
zu einer gesamtisterreichischien zur Debatte. Die BeschluBfassung
muBte auf die nichste Generalversammlung vertagt werden. -

VORTRAGSBERICHTE

19. Mai, vormittag: Tagung der Fachgruppe fiir

ALGEBRA UND ZAHLENTHEORIE

“Prof, E. Hlawka (Wien): Ausfillungen und Uberdeckungen

i nedimensio-

hervorgchen.
nzahl der
s wicd die

Dichte der Ausfiillung, bzw. Uberlagerung besprochen. Einige Folgerungen werden
angedeutet und auf den Zusammenhang mit dem Vitalischen Uberdeckungssatz
wird hingewiesen. : :

Prof. N. Hofreiter (Wien): Gitterpunkte in nicht-konvexen
Bereichen.

“Uber Gitterpuniste in nichtkonvexen Bercichen wurden erst in den letzten
10 Jahren einige Arbeiten geschrichen (Davenport, Hlawka, Mahler,
Mordell). .

,Sternbereiche” sind Bereiehe, die cinen Punkt 0 im Innern mit folgender
Eigenschaft haben: Jeder Halbstmbl durch 0 trifft den Rand in genau einem
Punkt. Konvexe Bereiche sind Sternbereiche, aber dic Umkehrung braucht nicht.
zu gelten, }

Ein Gitter hoift in besug auf cinen Mirtelpunkishercich nzuliissig”, wenn der
Mittelpunkt des Boveiches e oinuige Gltorpunkt im Innern ist. Zuliissige Gitter
mit kleinster Determinante heifen ykeitische Giter®. :

Joder konvexe Dereich hesitet kvitisoho Gltter; sic enthalten drei Paare von
Gitterpunkten auf dem Road, Beschviinkio Stordbereicho haben kritische Gitters
es brauchen abor nicht deel Pagee von Gittorpunkten auf dera Rande zu liegen.
Nicht beschriinkto Sternberciche habon nicht fowaer walilssige Gitter; haben sie
amliissige Gitter, dunnl wueh keitische; diose brauchen wher keine Gitterpunkte -
am Rande wu bosdtzeh,

Prof. W. Grobner (Innsbruck): Uber perfekte Polynomideale.

Die vorr Hilbert (Math, Anm 1890) begriindete Syzygientheorie der homo-
genen Polynomidenle wird weiter emwickelt und davous dor Bogrift dles ,per-
felkten® Polynomidenls gewonnen, Es zeigt sich, daf} dieser Begeilf mit dem von
Macaulay (Cambridge 1916) auf cinem anderen Weg gewonnenen {iberein.
stimmd, .

In dor algdbraischen Geometrie haben die perfekien Ideale deshally eine bea
sondere Bedeutung, weil fir sie der Bézoutsche Salz ohnc Einschrinkung gilt
und der Noethersche Tundamentalsatz in mehrdimensionalen Riumen nur auf
penfekte Ideale ausgedehnt, werden kann.

19 Mai, nachmittag: Tagung der. Fachgruppe fiir

MATHEMATISCHEN UNTERRICHT

ISI. F. Prowaznik (Wien): Vorldufiger Bericht iiber die
Tatigkeit der mathematischen Unterrichtskommission. :

Die Tatsache, daB das Bundesministerium fiir Unterricht neue, définitive Lehr-

_pline fiir den Mathematik-Unterricht an den osterreichischen Mittelschulen vor~

bereitet, veranlaBte den AusschuB der Mathematischen Gesellschaft, die Ein-
setzung einer Kommission ins Auge zu fassen, die sich allgemein mit den Pro-
blemen einer Unterrichtsreform, speziell aber mit der Xritik der provisorischen
Lebrpline und der Ausarbeitung vom Vorschligen fiir die definitiven Lehrpline
befassen sollte. Den Kern dieser Kommission muBten naturgemif die Vertreter
der Mittelschullehrer bilden, die sich als besondere Gruppe konstituierten und
bis zur heutigen Tagung eine Reihe von Sitzungen abhielten. Hiebei wurden




Leitsitze ausgearbeitet, die vornehmlich die ,,Aufgabe des mathematischen Unter-
richts an den allgemein bildenden Mittelsehulen und die ,Lehrziele des mathe-
matischen Unterrichts in der Unterstufe und Oberstufe der Mittelschulen® be-
handeln. Diese Beratungen sind moch nicht abgeschlossen und sollen im Herbst
wieder aufgenommen werden. Thre Ergebnisse werden dann den iibrigen Inter-

essenten am mathematischen Unterricht, also den Hochschullehrern und Ver-
tretern der Praxis, zur Einsicht iibermittelt und nach endgiltiger Formulierung -
Leru

als Meinung der Mathematischen Gesellschaft vorgelegt werden.

Wenn die Arbeit fiir die Erstattung von Lehrplanvorschligen auch die amgen-
hlicklich dringendste dst, so ist sie doch keineswegs die einzige, filr welche die
Gesellschaft Interesse hat. Es werden in Hinkunft auch die Probleme hinzu-
kommen, welche die Ausbildung der Lehramtskandidaten betreffen, Fragen, die
in kleinem Kreis bereits einmal beraten wurden; auch die Fortbildung der bereits
im Beruf stehenden Mathematiklehrer, die Schaffung neuer Schulbiicher und

Lehrbehelfe, die Beobachtung der Entwicklung des auslindischen mathemati- .

schen Unterrichts und andere Aufgaben werden die Kommission beschiftigen.
Thr Ziel wird es sein, der Mathematik innerhalb des Ganzen der Bildungsgebiete
unserer Miitelschulen jene Stellung zu geben, die sie als seit Jahrtausenden an-
erkanntes hervorragendes Bildumgsmittel beanspruchen darf.

Prof. E. Dintzl (Kritzendorf) . Eine besondere perspektiv-kolli-
neare Erzeugung der Kegelschnitie aus dem Kreis und ihre Verwen-
dung im mathematischen Unterricht. :

Die abzubildende Ebene E sei die YZ-Ebene, die Bildebene E° die XY-Ebene
eines rdumlichen rechiwinkligen Koordinatensystems. Das Perspektivzentrum sei
im Punkt S(—2n, 0, + 2r). Zur besseren Unterscheidung seien die Punkte von E
auf ein Koordinatensystem x, ¥ bezogen, dessen x-Achse mit der Z-Achse und
dessen y-Achse mit der Y-Achse zusammenfalle. )

Die so vermittelte perspektivikollineare Abbildung von E auf E’ wird durch
die Transformationsformeln
X _ 2nY
T a4 X r= 2n+ X

beschrighen. Durch diese Abbildung geht der Kreis (x—r)® - ¥ =17 der Ebene
‘E in den Kegelschnitt (n—r)X?>—2nrX +nY? =0 der Bildebene E’ iiber. Bei
Umlegung von E um y nach E’ gelangt das Zentrum S in den Koordinatenur-
sprung 0 und der Kreis wird zum Kriimmungskreis des Bildkegelschnittes in 0.
Daraus ergibt sich u. a. eine einfache Punktkonstruktion eines Kegelschnittes,
insbesonders der Parabel, aus dem Scheitelkriimmungskreis.

X

Die Behandlung dieser Abbildung im Unterricht fiigt sich am besten als Ab- -

schluB in das Kapitel der analysischen Geometrie ein.

Prof. K. Rossrucker (PreBbaum): Uber den Kritmmungskreis
in einem Parabelpunkt.

Die Heranziehung der Gleichungslehre erméglicht eine anschauliche Ein-
fithrung in das Wesen des Krimmungskreises. Der Schnitt der Parabel y* = 2px
mit dem Kreis K(m, n,r) wird durch eine Gleichung 4. Grades vermittelt, die im
Falle des Kriimmungskreises in P(x,, y,) eine dreifache Wurzel hat. Der Ver-
gleich mit den elementarsymmetrischen Wurzelfunktionen liefert einfache Glei-
chungen fiir die Ordinate y, des vierten Schnittpunktes, sowie fiir m,n,r; zur
Komstruktion geniigt bereits die Beziehung m = (x,+ p) -+ 2x,.

Y

Konjunktion (Multiplikation) und Inversion, sondern dariiber hinaus noch die
weiteren Verkniipfungen der Subtraktion und Division. Aus dem Tautologiesatz
folgt, daB diese Operationen nicht eindeutig sind, sondern fallweise mehrere
Resultate ergeben. Unter diesen sind die minimalen, maximalen und optimalen
Differenzen und Quotienten als spezielle Losungen von besonderem Interesse.
Auch die Differentiation und Integration ist in diesem Kalkiil méglich, Dem
Differential kommt hierbei nicht die Bedeutung eines Grenziiberganges, sondern
nur diejenige eines Erscheinens mnd Verschwindens des Existenzwertes zu. Das
partielle Differential einer Funktion nach einem jhrer Argumente gibt die Be-
dingungen an, unter denen ein Zustandswechsel des Argumentes auch einen
Wiechsel des Funktionswertes impliziert. — Die Integration 1Bt sich nicht nur
fiir Funktionen, die explizit darstellbar sind, durchfithren, sondern kann auch
Integralfunktionen ergeben, deren Existenzwert auf sich selbst riickbezogen ist;
diese labilen kausalen Verkniipfungen entsprechen dem technischen Begriff der
Riickkopplung und liegen auch vielen biologischen Vorgangsfolgen zu Grunde.

NEUE MITGLIEDER

Basch A, Dr., Hofr., o. Prof. a. d. T. H. — II. Haidgasse 14
Alfred B., geb. 1882 Prag, 1910 prom. T. ¥. Wien, 1911 Bundesamt f. Eich.
u. Vermessungswesen, 1926 hab. T. H. Wien, 1939 Holy Cross College, Wor-
cester (Mass.), 1942 Harvard U. u. College of the City of New York, 1944
Rensselier Polyt. Inst., 1945 Amherst Coll., 1946 U. of Massachusetts, 1947 w.
Hofr., 1948 o. Prof. (Mechanik) T. H. Wien. »
Cicin P, Dipl-Ing., Dr, o. Prof. a. d. T. H. — IV, Argentinierstr. 26
Paul C., geb. 1893 Wien, 1925 Dipl-Ing. T. H. Wien, 1932 prom. T. H. Wien,
. 1947 0. Prof. (Stahlbau) T. H. Wien. )
Eder A., Versicherungsmath. — XXI. Schipfleuthnergasse 29/6
Adolfine E., geb. 1912 Wien, 1937 Lpr. Ma. Ph., 1947 Mathematikerin bei
Der Anker®, Wien.
Hadwiger A, Dr., M. Prof. — XXIV. Maria Enzersdorf, SchloBg. 6
Alois H., geb. 1908 Wien, 1933 prom. U. Wien, 1936 Lpr. Ma. Ph., M. Prof.
Horwarthner A, M. Prof. — Baden bei Wien, Annagasse 20
Antonia H., geb. 1908 Wien, 1934 Lpr. Ma. Ph. ’
Jaworek K., M. Prof. — XIII. Feldmiihlgasse 15
-~ Kurt J.,, geb. 1902 Bielitz, 1934 Lpr. Ma. Ge. )
Miiller H. R, Dr., Priv. Doz. a. d. U. — Graz, Kastellfeldgasse 14
Hans Robert M., geb. 1911 Graz, 1935 Lpr. Ma. Ge., 1936 Ass. U. Graz, 1937
~ prom. U. Graz, 1939 hab. U. Graz, 1945 Suppl. T. H. Graz.
Sames M., M. Prof. — XVIII. Gentzgasse 53
Maximilian S., geb. 1910 Wien, 1935 Lpr. Ma. Th., 1936 M. Prof.
Sturm E., Pfarrer — Salzburg, Schwarzsirafle 25
Fmil St., geb. 1910 Wien, 1933 Lpr. Ma Ge., 1938 evang. Theol., 1948 1. Pfarrer
| Salzburg. '
Urban P., Dr., ao. Prof. a. d. U. — Graz, Universititsplatz 5

Paul U.,, geb. 1905 Wien, 1935 prom. U. Wien, 1942 hab. U. Wien, 1947 ao.

Prof. U. Graz.
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W ahle-Brunner H., Dr. — 1. Schottengasse 10 o

T. H. Wien.

AUSLANDISCHE MITGLIEDER

Blaschke W. Dr., o. Prof. a. d. U. — Hamburg 39, Heilholt-

kamp 45, Deutschland

Wilkelm B., geb. 1885 Graz, 1908 prom. U. Wien, 1910 hab. U. Bonn,- 1911
Priv. Doz. U. Greifswald, 1913 ao. Prof. T. H. Prag, 1915 ao. Prof. U. Leipzig,
‘1917 o. Prof. U. Kénigsberg, 1919 U. Titbingen, 1919 U. Hamburg. _

Geiringer H., Dr., Prof. am Wheaton College — Norton, Mass.,
U.S.A.

Hilde G., geb. 1895 Wien, 1918 prom. U. Wien, 1927 Priv. Doz. U. Berlin,
1947 Prof. Wheaton College.

Kottler F., Dr.— 433 Maplewood Av., Rochester 13, N. Y., U. S.A.
Friedrich K., geb. 1886 Wien, 1912 prom. U. Wien, 1916 hab. U. Wien, 1923
ao. Prof. U. Wien, 1939 Consultant with the Eastman Kodak, Rochester.

von Mises R., Prof. — Harvard University, Pierce Hall, Cambridge

38, Mass., U. S. A.

Richard Edler v. M., geb. 1883 Lemberg, 1908 prom. T. H. Wien, 1908 hab.
T. H. Briinn, 1909 ao. Prof. StraBburg, 1919 o. Prof. T. H. Dresden, 1920
U. Istambul-Beyoglu, Inkilap-Apartm. Taksim. .

GEDENKEN ‘AN LUDWIG»ECKHART |

Am 5. Oktober 1948 jihrt es sich zum zehnten Male, daf3 Dr. techn.
Ludwig Eckhart, ordentlicher Professor der Darstellenden Geo-
metrie an der Technischen Hochschule zu Wien, auf tragische Weise
aus dem Leben geschieden ist. Dies soll fiir die Mathematische Gesell-
schaft in Wien der AnlaB sein, um einer noch ausstindigen Pflicht
nachzukommen und ihres verdienstvollen Mitgliedes zu gedenken.

Sohn einer deutschen Beamtenfamilie in Selletitz (Mahren) zur Welt
gekommen. Nach dem Besuch der Oberrealschule in Znaim.begann

Technischen Hochschule in Wien. Er legte noch die L. Staatspriifung
fiir Bauingenieure ab, hatte aber inzwischen seine Liebe zu den mathe-

" Medwig W.B., geb. 1897 Wien, 1924 prom. U. Wien, 1925 Vers. Stagt@pr. i

schiauliche -Ausdrucksweise im Vortrag, wie auch sein freundliches

Ludwig Alexander Eckhart war am 8. Mirz 1890 als altester

er 1907 unter recht schwierigen Verhiltnissen das Studium an der

matischen Fichern und sein Lehrtalent entdeckt, so daB er auf das
Lehramt umsattelte. Noch vor Beendigung seiner Studien, die er durch
die Lehramtspriifung fiir Mathematik und Darstellende Geometrie
1912 abschloB, war sein Lehrer Emil Miiller auf seine besondere
Begabung aufmerksam geworden und bot ihm eine Hilfsassistenten-
stelle an seiner Lehrkanzel; sein EinfluB ist dann auch bestimmend
gewesen.

Der ausbrechende 1. Weltkrieg unterbrach zuniichst die wissen-
schaftliche Entwicklung Eckharts, doch beniitzte er schon die Zeit
seiner Spitalshehandlung nach einer 1917 erhaltenen Verwundung
zur Abfassung der Dissertation ,,Eine lineare Abbildung des linearen
Strahlkomplexes auf die Ebene®, auf Grund welcher er im Jahr darauf
zum Doktor der technischen Wissenschaften promoviert wurde.

Nach dem Kriegsende wandte sich Eckhart zundchst zur Mittel-
schule und avancierte schon nach zwei Jahren zum stellvertretenden
Direktor der Bundeserziehungsanstalt Wien-Breitensee. Gleichzeitig
hielt er aber auch laufend Kurse fiir Darstellende Geometrie am
Mathematischen Seminar der Universitit ab. Trotz stiarkster beruflicher
Beanspruchung fand er auBerdem noch die Zeit zu wissenschaftlichen
Arbeiten und habilitierte sich schlieBlich 1924 als Privatdozent fiir
Geomietrie. ' :

" Durch seine Forschungs- und Lehrtitigkeit hatte sich Eckhart bald

in allen Kreisen den Ruf eines hervorragenden Fachmannes und
Methodikers erworben, so daB er 1929 zum Nachfolger des in den
Ruhestand getretenen Hofrats Th. Schmid an der II. Lehrkanzel
fiir Darstellende Geometrie der Technischen Hochschule in Wien er-
nannt ‘wurde, nachdem er kurz vorher einen Ruf nach Briinn abge-
lehnt hatte. Hier entfaltete er nun im Rahmen der Aushildung der
Maschinenbauer sowie der Lehramtsanwirter eine rege Vorlesungs-
titigkeit; bei ersteren pflegte er besonders die Anwendung der geo-
metrischen Prinzipien an technischen Beispielen und erweiterte sein
Vorlesungsprogramm durch Aufnahme der Kinematik als der Grund-
lage der Getriebelehre; fiir die letzteren richtete er ein Proseminar
ein, das seine Vorlesungen iiber Projekiive Geometrie wirksam er-
ginzte. Alle Horer schitzten vor allem seine klare und iiberaus an-

Wesen im personlichen Verkehr; mit feinem Humor legte er bei
Priifungen und auch sonst immer wieder ein tiefes und giitiges Ver-
stindnis fiir menschliche Schwiiche und Unzulénglichkeit an den Tag.

Auf wissenschaftlichem Gebiet sah Eckhart als sein Hauptarbeits-
gebiet die Ausgestaltung des Abbildungsprinzips in dessen weitestem
Sinne an. Es.war seine Idee, die verschiedensten Abbildungen ohne
Riicksicht auf Anschaulichkeit gewissermaBen auf Vorrat zu sammeln
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und zu untersuchen, um sie zu gegebener Zeit zur Verfiigung zu
haben; so bildete er z. B. die linearen Strahlkomplexe mit Beniitzung
eines Drehnetzes als Projektionsmittel auf Kreis-Punkt-Elemente der
Zeichenebene ab. Neben solchen mehr programmatischen Arbeiten,
denen auch seine Dissertation, die Habilitationsschrift und zwei kleine
Biichlein ,Konstruktive Abbildungsverfahren® und ,,Der vierdimen-
sionale Raum® (Springer 1926, Teubner 1929) zuzurechnen sind, ver-
offentlichte er eine Anzahl von Abhandlungen, die mehr ein griind-
liches Eingehen auf Einzelheiten spezieller geometrischer Gebilde
zum Gegenstand haben und eine aullergewohnliche ‘Gewandtheit in
der Handhabung des analytischen Apparats verraien, dessen er sich
stets gerne bedlente, hierher gehbren seine Untersuchungen uber
ebene Loxodromen, iiber eine Fliche 4. Ordnung mit Kegelschnitten
als Fallinien (und auch als Schichtenlinien), Giber die Doppelpunkte
der Koppelkurve und iiber das Striktionsband der hyperbolischen
Regelschar. Eine dritte Gruppe von Arbeiten endlich bezieht sich auf
ein von ihm entwickeltes elegantes Schrigriverfahren, das sich in-
zwischen in der Praxis durchgesetzt hat und in alle einschligigen
Lehrbiicher eingegangen ist; das Eckhartsche -, Einschneideprinzip“
besteht darin, durch entsprechende Punkte zweier beliebig auf die
Zeichenebene gelegten Parallelrisse eines Gegenstandes (z. B. Grund-
und Aufri}) Strahlen fester Richtungen zu legen, deren Schnittpunkte
dann ein achsonometrisches Bild des Objektes liefern. '

Eckharts Lebensfithrung war einfach und zuriickgezogen. Er hatte
noch wihrend des Krieges mit Gabriele, geb. Ha jek, die Ehe ge-
schlossen, der zwei Sohne entstammen. In seiner Familie, die er tiber
alles liebte, und in seinem Beruf, der ihm alles bedeutete, ging er
vollkommen auf.

Wie ein Blitzschlag traf ihn daher die kurz nach dem ‘Umsturz 1938
erfolgte Enthebung von seinem Amt. Dieser Malnahme, deren Utr-
sache er nicht zu ergriinden vermochte, stand er vollig fassungslos
gegeniiber, und es war erschiitternd zu sehen, wie ihn der Gram see-
lisch und kérperlich zugrunde richtete. Er hatte wohl Berufung einge-
legt, doch schwand seine Hoffnung von Tag zu Tag; er fiihlte sich
-verfemt und ausgestoBeng und in einem Augenblick tiefster Depressmn
muf} es gewesen sein, daf} er die Waffe gegen sich richtete und einem
Leben ein Ende machte, das noch soviel Gutes tun und Wertvolles
geben hitte konnen .

Die Wissenschaft hat in Ludwig Eckhart einen hervorragenden
Vertreter allzu frith verloren, der jedoch im Gedichinis seiner Kol-
legen und Schiiler weiterlebt! Wunderlich.
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Doz. H. R. Miiller (Graz): Uber Stnktmnsgebllde

Untel Verwendung von genormten Quaternionen werden Sitze iiber die Striks
tionslinien von chelﬂacﬂlen aus der euklidischen in die elliptische Geometrie
ithertragen. Weiters werden die Kurvenpaare des elliptischen Raumes, die als
Swriktionslinienpaare (Stawungs und Einschniirungslinien) von Regelflichen fun.
gierem, geometrisch charvakterisiert. Die Zentraltorsen werden als duale Gebilde
der Striktionslinien erkannt und der Ubergang zur euklidischen Geometrie be-
trachtet. — Schliefllich werden noch dic orthoiden Regelflichen und ihve dualen
Gegenstiicke, denen eullidisch die konoidalen Regelfliichen entsprechen, unter-
sucht und beide Flichenklassen dadureh charvaktevisiort, daf} dic Zentraltangen-
tenflichen Torsen sind.

21 Mai, vormittag: Tagung dev Fachgruppe lirx
ANALYSIS
Prof. J. Radon (Wien) : Uber die Feldtheorien der Variations.

rechnung bei mehrfachen Integralen.

Anschlieffend an die Arbeiten von Carathéodory, Woeyl, Boornor,

Lepage u. a. wird die Theorie der geodiitischen Felder hunprochen und einige
bisher wenig beachtete Gesichispunkte werdén hervorgehoben, So wird nm Bei-
spiel des Doppelintegrals im R, gezeigt, daB die Forderung nach Definitheit der
E-Funktion im allgemeinen die Wahl der bei ihrer Konsteuliion freibleibenden

Parameter je nach dem vorliegenden Problem mehr oder wonigor eluseliviide,
eventuell sogar zu deren eindeutiger Bestimmung fither. Woitee wird betont, dul)
man bei Problémen mit fester Berandung stets mit der cinfuchen W oy Lachion
Theorie auskommit und die allgemeinen AnsatAe von Lepago wicht bendtigl

Prof. H. Hornich (Wien): Uber eine neue Klasse von algebrais
schen Funktionen.

Es werden diejenigen algebraischen Funktionen y(x) untersucht, deven 1t e
ration — weventuell neben anderen analytischen Funktionen -~ wuch die
Identitidt liefert. Diese algebraischen Funktionen geniigon ulgelwnischen
Gleichungen f{x, y) = 0 mit symmetrischen f(x,y) == f(y,x). Die alpebraischon
Gebilde, welche eine solche Funktion enthalten, gestatten cine involutorische
Transformation in sich. Es wird nun eine neue Dar stel]wun»g, dieser involwtordschie
algebraischen Funktionen gegeben, die diese mit den chenen algelrudselion
Kurven verbindet.

Dr. L. Schmetterer Wien): Zur Summierung FFourierseher
s
Reihen.

Der Vortragende berichtet iiber Untersuchungen betreffend dic Tragwelte oy

Borelschen und verwandter Summierungsverfahren im Gebict der Fourierchon
Reihen. Von eimem schon bekannten Resultat (Hardy, Takalashi) wisd
gezeigt, daB es in seiner Art das beste ist. Geht man aber zwin Bereieh der nicht
absolut integrierbaren Funktionen iiber, dann werden mittels cincs neuon Kons

vergenzlkriteriums und der Taub e rschen Sitze eine kontinuicrliche Folge von




Kriterien abgeleitet, welche die Summierbarkeit der Reihe nach einem dieser
Verfahren, nicht aber die Konvergenz zur Folge zu haben brauchen.

“Prof. H. Wendelin (Graz): Untersuchungen zur Mengenlehre.

Das dibliche Rechnen in der Mengenalgebra 188t sich durch Umiformen der
Mengenausdriicke in die ,ausgezeichneten Normalformen® systematisieren. Diese

stellen Vereinigungen geeigneter ,,Konstituenten” — d. s. Durchschnitte aus den

Grundmengen oder ihrer Komplemente — dar. Durch Ubergang zu den ,Ent-
wicklungen® und Zuordnung dieser zu Matrizen, die die Entwicklungskoeffizi-
entent als Elemente enthalten, gelingt es, den Mengenkalkiil isomorph auf einen
Matrizenkalkiil abzubilden, wodurch die mengenalgebraischen Probleme in ein-
facher Weise rein algebraisch behandelbar werden.

21. Mai, nachmittag, und
292. Mai, vormittag: Tagung der Fachgruppe fiir

ANGEWANDTE MATHEMATIK

Prof. L. Vieto ris (Innsbruck) : Zum Begriff der Wahrscheinlich-
keit.

Grundsatzliche Schwierigkeiten, dic der Anwendung einer auf die ,Limes-
definition® der Wahrscheinlichkeit gegritndeten Wahrscheinlichkeitsrechnung ent-
gegenstehen, verlangen eine andere Begriindung.

Wahrscheinlichkeit ist ein GroBenbegriff, B. 0. Koopman (Ann. of Math,
1940 u. 1941) hat bemerkt, daB wie bei anderen GroBenbegriffen, z. B. dem Zahl-
unid dem Lingenbegriff, auch im Gebiet der Wahrscheinlichkeit der GroBen-
vergleich primitiver als der GroBenbegriff selbst ist. Wir haben hiefiir
das Wort ,cher”, mit dem wir Warhscheinlichkeiten vergleichen, lange bevor
wir einen Wahrscheinlichkeitsbegriff selbst haben. Dieses ,,eher® 1513} sich durch
Axiome leicht beschreiben (B. O. Koopman, a.a. 0. und L. Vietoris, Mh.
f. Math, 1948).

Die Wahrscheinlichkeiten ergeben sich dann als Aquivalenzklassen in dieser
Vergleichung wie etwa die Michtigkeiten der Mengen als Aquivalenzklassen
gegeniiber der Vergleichung mit Hilfe der eindeutigen Zuordnungen. Sie brauchen
nur noch mit Zahlen bewertet zu werden. Das geschieht dadureh, daBl mit Hilfe
eines geniigend allgemeinen Symmetriebegriffs die Laplace sche Wahrschein:
lichkeitsdefinition in einem engen Bereich zirkelfrei gegeben werden kann. So
liefern z B. die Urnen Skalen von Wahrscheinlichkeiten, an denen! beliebige
Wahrscheinlichkeiten durch Vergleichung mit Hilfe des ,,eher* gemessen werden
konnen, genau so wie Lingen durch Vergleich mit den Strecken eines Mafstabes.
So erhiilt man einen fiir die Anwendungen hinreichend allgemeinen Wahrschein-
lichkeitsbegriff. Die Siitze der klassischen Wahrscheinlichkeitsrechnung einschlief3-
lich der Sitze von Bernoulli und Bayes ergeben sich fiir ihn, indem sie
fiir Urnen auf dem klassischen Wege hergeleitet und von den Urnen mit Hilfe
des ,eher® auf die allgemeinen Wahrscheinlichkeiten iibertragen - werden. Ein

.
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‘die Elektronenbewegung ist ein elektr

Satz, der die Konvergenz von relativen Héufigkeiten behauptet, ergibt sich da-
gegen nicht.

Prof. P. Funk (Wien): Uber ein Problem der Elektronenoptik.

Behandelt wird die von W. Glaser aufgeworfene Frage, wann das Newton-
sche Abbildungsgesetz fiir die Elektronenoptik gilt. Analytisch formuliert lautet
die Frage: Wann ist bei einer linearen homogenen Differentialgleichung 2. Ord-
nung der Wert der einen Nullstelle eine projektive Funktion des Wertes der
anderen? Dabei darf man annehmen, daB das Glied mit dem 1. Differential-
quotienten in der Differentialgleichung fehlt.

Zur Lésung der Aufgabe wird eine anschauliche Deutung herangezogen, bei
der die unabhiingig Verinderliche als Zeit aufgefalt wird und zwei voneinander
linear unabhingige Losungen der Differentialgleichung als kartesische Koordi-
naten einer ,Leitkurve® gedeutet werden. Wird die Leitkurve in Polarkoordi-
patens davgestellt, so lautet die Antwort auf die gestellte Frage: Der reziproke
Wert des Radiusvektors fiir die Leitkurve muf3 einer Hillschen Differential-
gleichung mit der Periede = geniigen. .

Prof. W. Glaser (Wien): Das Maxwellsche Fischauge als ideale

Elekironenlinse.

Der kugelsymmetrische Brechungsexponent n == A /(4 --r*) des ,Maxwell-
schen Fischauges® vermittelt bekanntlich eine vollkommene optische Abbildung
des Raumes auf sich selbst, In einer 1928 von' W. Lenz angegebenen Verall-
gemeinerung ist der Nenner durch den Amsdruck rf(r/a)? + (a/r)P] mit un-
geradem p zu ersetzen. Da optische Mittel mit vongegebenem stetigen Verlauf
des Brechungsexponenten technisch kaum herzustellen sind, haben das Maxwellsche
Fischauge und seine Verallgemeinerungen fiir dic praktische Optik keine Be-
deutung erlangt. Ganz anders liegt nun der Fall in der Elelstronenoptik, welche
grundsitzlich nur mit inhomogenen optischen Mitteln arbeitet. Denn in bezug auf
ches Potential N #quivalent einem opti-
schen Mittel, dessen Brechzahl n vermbge n?==N, bzw. (fir hohe Elektronen-
geschwindigkeiten) n®==N - kN* festgelegt ish.

Eine Verwirklichung der dem Fischauge, bzw. seiner Verallgemeinerang ent.
sprechenden kugelsymmetrischen Raumladungsverteilung gemdB der Poisson-
schen Gleichung kommt technisch kaum in Frage. Beschrinkt man sich aber auf
die Abbildung in ciner ‘Ebene und die unmittelbare Umgebung derselben, so
kann man eine ranmladungsfreie Elcktrodenanordnung berechnen, welche in
einer bestimmten Ebene eine Potemtialverteilung der verlangten Gestalt erzeugt,

Die Potentialflichen werden mittels der Hankelschen Integraldarstellung in ge-

schlossener Form berechnet; fiir die numerische Auswertung wird eine Reihens
darstellung angegeben.

Ein unmittelbares Bedijrfnis nach Elekironenlinsen der erwihnten Art bestehit
auf verschiedenen Gebieten, insbesondere in der Geschwindigkeitsspektrographie
bei kernphysikalischen Untersuchungen. Da die Elektronenbahnen als geodiitische
Linien in einem Riemannschen Raum mit dem Linienelement dS* == N.ds*
angesehen werden kinnen, folgt, daB durch die L e niz schen Mittel Flichen milt
der Eigenschaft definiert werden, daf3 die von einem Punkt ausgehenden Gegn
ditischen sich wieder in einem zweiten Punkte treffen. Tiir den Maxwoll
schen Fall p = 1 handelt es sich um die bekannte.Eigenschaft der gedBten
Kugelkreise. ’
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Dr.E.Skudrzyk (Wien): Die innere Reibung in festen Kdrpern,
Fliissigkeiten und Gasen.

Tn der GréBe und dem Frequenzgang der inneren Reibung spiegelt sich die
Struktur der Stoffe wider. Das Studium der inneren Reibung ist daher fiir Theorie
und Praxis von grofiem Interesse. :

Fiir die mathematische Behandlung der inmeren Reibung werden die Span:
nungen als Taylorreihen der Deformationen und ihrer zeitlichen und réumlichen
Ableitungen, bzw. ihrer Integrale dargestellt. Bs ergibt sich so neben einer elasti-
schen Nachwirkung auch eine réumliche Fernwirkung, wie sie z. B. als Spezial-
fall im Temperaturausgleich adiabatisch komprimierter und dilatierter Stellen
und den dadurch hervorgerufenen Spannungsinderungen bekannt ist. Bei perio-
dischen Vorgingen kann der elastischen Nachwirkung durch zwei komplexe
und frequenzabhiingige Elastizitdtskonstanten Rechnung getragen werden. Die
Grundgleichungen zeigen ferner, dal eine konstante innere Reibung einen nicht
realisierbaren Grenzfall fiir tiefe Frequenzen davstellt und daf3 es sich in Wirk-
lichkeit immer um einen stetigen Ubergang awischen innerer Reibung, Hysterese
und plastischem FlieBen handelt. Man mufl also entweder den Begriff innere
Reibung fallen lassen oder darunter die auf die Geschwindigkeit bezogenen Vei-
luste, unabhiingig von ihrem Frequenzgang, versteéhen. Je nachdem, ob die Ver-
luste eine Folge der Schub- oder der Dilatationsbewegung sind, wird man von
einer Schub- oder Dilatationsreibung sprechen. Die bekannte Stokes sche Hypo-
these, die die beiden Reibungskonstanten auf eine einzige reduziert, erweist sich
mis der Annahme eines verlustlosen Kompressionsmoduls identisch und wider-
spricht so jedweder Erfahrung. Die praktische Folge des Auftretens zweier ver-
schiedener Arten innerer Reibung ist, daB das logarithmische Dekrement nicht
eine Stofflonstante ist, sondern von der besonderen Form der Schwingung ab-
hingt. Auf Grund der Theorie kann das logarithmische Dekrement beliebiger
Sehwingungen aus den Verlustfaktoren der elastischen Grundkonstanten berechnet
werden.

" Doz. 0. Plechl (Wien): Naturwissenschaft und algebraische

-Logik.

Die technische Anwendung unserer Naturerkenntnis stellt gelegentlich Pro-
bleme gualitativer Natur, bei denen es sich nicht um Bezichungen zwischen
GroBen, sondern um die Notwendigkeit der Existenz bestimmter Bauteile oder

Wirkungen handelt. Es zeigt sich nun, daB den physikalischen Gleichimgen auch

dann noch ein Aussagewert zukommt, wenn thren Variablen keine Gréfenwerte,
sondern nur Existenzwerte unterlegt werden. Ordnet man der Nichtexistenz einer
Erscheinung den Wert ,Null“ und ihren isbrigen MeBwerten den- Wert ,»Nichtnull®
zu, so symbolisiert die physikalische Gleichung eine kausale Verkniipfung, die
iiher die Existenzbedingungen einer Erscheinung in Abhingigkeit von: der Existenz
anderer solcher Aunskunft gibt.

Per aus den Gesetzen der Zahlenrechnung abstrahierte Kalkiil fiir die Ver-
kniipfung der beiden Werte LNull“ und ,,Nichtnull® ergibt die gleichen Regeln,
die fiir die zweiwertige algebraische Logik bekannt sind. Die Denkregeln unserer
Amssagenlogik mit dem Wertepaar ,wahr und ,unwahr® sind somit identisch
mit den kausalen Verkniipfungen, die aus «der mathematischen Formulierung
unserer empirisch gewonnenen Naturgesetze hervorgehen.

Hieraus folgt, daB alle Rechenoperationen der Algebra, die bisher auf physi-
Kkalische Gleichungen angewandt wurden, auch fiir diesen Kalkiil Geltung haben
miissen. Es bestehen also nicht nur die Beziehungen der Disjunktion {Addition),
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